Microeconomia I
Primeros parcialitos de semestres/cuatrimestres anteriores.
Prof. Enrique Kawamura

Otono 2000 UdeSA

El Dr. Javier Mutante es un destacado abogado que sélo consume queso de primera y salamin. El Dr.
nos dice que consumiendo una cantidad pareja de ambos le da exactamente lo mismo uno que otro tipo
de fiambre, pero que no le gusta consumir demasiado de uno y précticamente nada del otro. Cuando se
le pregunto por sus preferencias, €l nos dijo que su funcién de utilidad es representable como la siguiente:
u = min {ixl —+ %1‘2; min {21, z2}}. Aqui 21 denota litros de cerveza y x5 los de vino tinto de primer
calidad. Su ingreso es de m pesos y los precios que observa para cada bien son p; y ps respectivamente.

1. (25 puntos) Fije un @, por ejemplo, & = 1. Dibuje cuidadosamente la curva de indiferencia corre-
spondiente a este nivel de utilidad. ;Es ésta consistente con las declaraciones del abogdo, en el
sentido de que para una cantidad pareja de ambos fiambres le da lo mismo uno u otro y que odia
los extremos?

2. (25 puntos) Para p1/p2 < 1, obtenga la o las 6ptimas canastas {z}, x5} en funcién de los precios y
del ingreso.

3. (25 puntos) Para p;/p2 > 1, obtenga la o las 6ptimas canastas {z7, x5} en funcién de los precios y
del ingreso.

4. (25 puntos) Para p; /ps = 1, obtenga la o las 6ptimas canastas {z}, x5} en funcién de los precios y
del ingreso.

Primavera 2000 UdeSA
En la columna del Suplemento Econémico del Diario Clarin del Domingo 3 de Setiembre de 2000 el
Licenciado Bernardo Kosakoff de la CEPAL dice:

Las actividades turisticas, incluyendo sus mas diversas manifestaciones como congresos cien-
tificos y convenciones empresariales, turismo de aventura, uso de los centros urbanos y even-
tos deportivos entre otros, tiene una gran posibilidad de expansion. Para su dinamismo se
requiere facilitar en calidad y precio el transporte, el desarrollo de numerosos servicios de
apoyo como gastronomia, alojamiento, traducciones, guias turisticas, museos, espectdculos y
demds, que tienen un importante efecto en la generacion de empleo y divisas. (Pag 44)

Entonces, de acuerdo a Kosakoff, el turismo pareceria ser un importante motor para crecer. FEl
problema siguiente intenta responder la pregunta relacionada acerca de los efectos sobre los gastos en
viajes de un cambio en los precios y en la calidad. Supongamos un turista americano cuyas preferencias
pueden representarse por la funcién de utilidad

u(x1,x2) = 260 (x1)1/2 + 9

donde z; denota la cantidad total de tiempo (medido en horas y en fracciones de horas) dedicadas a
viajes a Argentina, y s es el total de lo gastado y consumido en otros bienes. Aqui el precio del bien
2 es pa = 1. Sea el precio del bien 1 igual a p. El pardmetro 6 > 0 cuantifica la calidad de los viajes
(turfsticos) a Argentina. El ingreso del consumidor es m > 0.

1. (15 puntos). Plantee el problema de optimizacién del turista americano. (en esta parte no debe
resolver nada)

2. (30 puntos). Obtenga las condiciones de primer orden y obtenga el punto critico. Argumente que
este punto critico es un mdaximo (sea a traves de condiciones de segundo orden, sea a través de
mostrar la convexidad de las curvas de indiferencia)



3. (30 puntos). Dado el valor de 6, compute la elasticidad de la demanda de x; con respecto a p,

donde la elasticidad es igual a (%) (%) . ;Incluye este cambio algin efecto ingreso no nulo?

Justifique.

4. (25 puntos). Supongamos que el precio p se incrementa en una proporcién 7 (esto implica que el
nuevo precio es (1+7) p ). ;En qué proporcion debe aumentar la calidad 6 para que la demanda
de tiempo de viajes a Argentina no cambie? Demuestre su respuesta.

Solucion:

1. (15 puntos). Plantee el problema de optimizacién del turista americano. (en esta parte no debe
resolver nada)

El problema tiene el siguiente planteamiento:
max 20 (331)1/2 +

sujeto a
pr1+ T2 =m

2. (30 puntos). Obtenga las condiciones de primer orden y obtenga el punto critico. Argumente que
este punto critico es un méximo (sea a traves de condiciones de segundo orden, sea a través de
mostrar la convexidad de las curvas de indiferencia)

En lugar de utilizar el lagrangiano, de la restriccién
To =M — pry
con lo cual el problema de maximizacién es
max 26 (z1)"? +m — pa;
con respecto a x1. Entonces la tinica variable de decisién es 1. La CPO es
9(.’171)_1/2 —-p=0

y de aqui
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Suponemos que m > %. La derivada segunda es
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que claramente es menor estrictamenteque cero. Esto implica entonces que las expresiones

i - (8)
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dan la demanda de z1 y 5.



3. (30 puntos). Dado el valor de 6, compute la elasticidad de la demanda de x; con respecto a p,

donde la elasticidad es igual a (%) (%) . ;Incluye este cambio algin efecto ingreso no nulo?

(%ﬂl) (i) N (_Q)iz(p>2

Justifique.

La derivada es

y entonces la elasticidad es

4. (25 puntos). Supongamos que el precio p se incrementa en una proporcién 7 (esto implica que el
nuevo precio es (1 +7) p ). (En qué proporcion debe aumentar la calidad 6 para que la demanda
de tiempo de viajes a Argentina no cambie? Demuestre su respuesta.

Esto se deduce de la funcién de z7. Si p aumenta en (1 + 7) entonces el numerados 6 debe también
aumentar en (1 4+ 7) ya que
(ea) = () ==
_— = — = 1:1
p(l+7) p
Primavera 2001 UdeSA

Las preferencias de Rafael dependen de la cantidad consumida de tres bienes. Rafael gusta de tomar
cerveza. Rafael enfrenta dos marcas de cerveza, llamadas Blonde y Black. La cantidad de litros de cerveza
marca Blonde consumida por Rafael es denotado como 1 y su precio por litro p; > 0. Similarmente
T2 y p2 > 0 denotan respectivamente los litros consumidos por Rafael y el precio por litro de la marca
Black. Denotamos x3 a la cantidad de otros bienes consumidos, y supondremos que ps = 1, con lo cual
x3 denota directamente la cantidad de pesos consumidos en otros bienes. Sea m > 0 la cantidad de pesos
que tiene Rafael para gastar en los tres bienes. Las preferencias de Rafael estan representadas por la
funcion

u(x1, 22, 23) = In(x1 + 22) + 23

1. (50 puntos) Sea z3 fijo. Muestre en un grafico que, en este caso, si 1’;—;

x} optimo para Rafael es cero. Muestre en un grafico similar que si % > 1 entonces el valor de

x5 optimo para Rafael es cero. Muestre en un gréfico que si % = 1 entonces el par (z},z3) es

cualquiera que satisfaga p1x1 + poxs = m — x3.

< 1 entonces el valor de

2. (50 puntos) Supongamos que % = 1. En este caso definimos p = p; = ps. Demuestre que la
demanda de Rafael por z = (z1 + 22) (es decir, la demanda de la suma de la totalidad de cerveza

por parte de Rafael) es independiente de m.

Primavera 2001 UdeSA

Julieta es una egresada de la escuela secundaria que debe decidir cudnta educacién obtener para
asi poder intentar obtener un buen salario como profesional calificada. Sea e la cantidad de educacién
(normalizada por calidad) que Julieta debe elegir, donde e > 0. Supongamos que e estd medido en
minutos de estudio (que incluye cursada y estudio personal). Dada la situacién del mercado, por cada
minuto extra de educacién que decide Julieta, ella recibird en el futuro 6 > 0 pesos més de salario. Sea
w el salario (total) que obtiene Julieta. Sus preferencias se definen por la funcién de utilidad.



1. (50 puntos) Escriba la ecuacién que liga w y e de acuerdo a la relacién que se explica en el parrafo
de més arriba (20 puntos). Dibuje una curva de indiferencia cualquiera en un plano en el que la
variable e aparezca en el eje horizontal y w en el eje vertical (20 puntos). Interprete en no més de
dos (2) renglones.

2. (50 puntos) Obtenga la funcién de demanda 6ptima de educacién por parte de Julieta, como funcién
de 0 exclusivamente. (Ayuda: Para esto deberd utilizar la funcién de utilidad y la ecuacién obtenida
en 1).

Primavera 2003 UdeSA

En lo que respecta al management en comercio minorista (supermercados), en los dltimos tiempos, se
ha enfatizado el rol de la ubicacién de los productos en las géndolas. Lo que este ejercicio intentard hacer
es explicar utilizando la teoria neocldsica del consumidor individual las razones por las que un consumidor
podria demandar en mayor o menor medida de acuerdo a su ubicacién. Un agente consume dos bienes,
el 1 yel 2. Sean 7 y x5 las cantidades consumidas de cada bien, y sean p; y po sus respectivos precios
en pesos. Este agente recibe nu ingreso m en pesos. Sus preferencias se representan por la siguiente

funcion de utilidad
1, 1

PR

donde ¢, § y 0 son todas constantes positivas con ¢ > max {4, 8} . El coeficiente ¢ representa la desutilidad
marginal debido al esfuerzo de comprar unidades del bien 1 debido a su ubicacién (cuanto més al medio
de la géndola se encuentre, menor es § y viceversa). La misma interpretaciéon (para el bien 2) corre con
respecto al coeficiente 6.

u(x1,me) = — z3 + ¢ (x1 + x3) — 621 — Oy

1. (5 puntos) Escriba el problema de optimizacién del consumidor

2. (10 puntos) ;jSon convexas estas preferencias? Justifique cuidadosamente su respuesta.

3. (10 puntos) Obtenga las condiciones de primer orden

4. (25 puntos) Obtenga las funciones de demanda de cada bien (del 1 y del 2 respectivamente)

5. (25 puntos) Compute la derivada g—ﬁ. i Es verdad que para § suficientemente cerca de ¢ el bien 1
es un bien Giffen?

6. (25 puntos) Muestre que cuanto menor es § mayor es x§ ceteris paribus. ;Cudl es el signo de 68%?

Explique en dos renglones (mdximo que leeremos para corregir) una intuicién.

Otono 2004 UdeSA

Recientemente el gobierno ha decidido incrementar el impuesto a los cigarrillos (véase, por ejemplo,
el articulo de La Nacién del 9 de marzo de 2004 titulado “Kirchner ratificé el acuerdo alcanzado con las
tabacaleras”). Este ejercicio ilustrard el efecto posible sobre aquellos consumidores fumadores. Sea un
agente consumidor cuyas preferencias dependen de la cantidad de tabaco consumido (bajo la forma de
cigarrillos), denotado como x1, y el resto de los bienes de consumo, denotado como x5. Sus preferencias
pueden representarse por la funcién de utilidad u (x1,x2) = éx‘f‘ + 29, donde « es un pardmetro mayor
que cero y menor que uno (estrictamente en ambos casos). Suponemos que p; = 1 a lo largo de todo el
ejercicio. El precio del tabaco para consumo es igual a p; (1 + 7), donde 7 es la alicuota (tasa) impositiva
sobre el tabaco. Suponemos 0 < 7. El consumidor recibe un ingreso de m pesos.

1. (5 puntos) Escriba el problema del consumidor (sin resolver nada todavia)

2. (10 puntos) Obtenga las condiciones de primer orden (necesarias) para encontrar la solucién del
problema, anterior.

3. (5 puntos) Verifique que las condiciones de segundo orden se cumplen para cualquier 1 > 0y o
> 0 (y precios positivos).



. (20 puntos) Del punto 2 despeje x1 como funcién de las otras variables. jEs funcién de m? En
caso contrario, jcudl es la explicacion conceptual (matemética) de esta propiedad?

. (20 puntos) Obtenga la derivada de la demanda hicksiana de z; con respecto a (1+ 7) con py
constante, sin calcular el problema de minimizar el gasto. (Ayuda: utilice la ecuacién de Slutszky).

. (20 puntos) Obtenga la funcién de utilidad indirecta. ;Cémo es la relacién entre m y esta utilidad
indirecta?

. (20 puntos) Suponga originalmente un 7 = 0. Compute la utilidad indirecta en este caso. Suponga
que 7 = 7 > 0. Suponga que al mismo tiempo, cuando 7 = 7, el consumidor recibe un monto extra
de ingreso igual a Am. Obtenga la utilidad indirecta en este caso. ;Cudnto debe ser Am para que
la utilidad indirecta en ambos casos sea igual? (Pista: este Am debe quedar en funcién de 1 + 7 y

de p1).

Solucion

1. (5 puntos) Escriba el problema del consumidor (sin resolver nada todavia)

maxu(xl,zg):%thg conl<a<l1

sa. pr(l4+71)z1+x0=m

2. (10 puntos) Obtenga las condiciones de primer orden (necesarias) para encontrar la solucién del

problema anterior.

max L (x1,29,\) = M‘FLBQ‘FA[m*pl (1+7)x1 — 9]

«

(a) %ﬁz’/\):%(m)ail*@l (1+7)=0
(c) 2ECpazd) — y—py (14 7) 21 — 23 = 0

. (5 puntos) Verifique que las condiciones de segundo orden se cumplen para cualquier 21 > 0y 22
> 0 (y precios positivos).

Debemos calcular:

L11 = (a — 1) x§a72)

Loy =0

Loy =L12=0

| Lun Liz —p; (a-1z*? 0o —p

|H| = |Ln Ly —p2= 0 0 —p2
—D1 —pP2 O —P1 —P2 0

[Hl =~ (a=1)a}" ()" = (1~ @) 21" (p2)* > 0

Se cumplen las condiciones de segundo orden.

. (20 puntos) Del punto 2 despeje z1 como funcién de las otras variables. jEs funcién de m? En
caso contrario, jcudl es la explicacién conceptual (matemética) de esta propiedad?

Tomamos la primera CPO y la combinamos con el hecho de que A =1

(z)* ' =p(1+7)=0

(z1)* P =pr(1+7)

1

ot = [pr (14 7))

Si se prefiere:

H=lp (147



5. (20 puntos) Obtenga la derivada de la demanda hicksiana de x; con respecto a (14 7) con p;
constante, sin calcular el problema de minimizar el gasto. (Ayuda: utilice la ecuacién de Slutszky).

Dado que no existen efectos renta:

oy  dxy 1 S N
o+ a+n  1-ar 7

Dado que:
1 4= 1 _lma_ =1 , —l4ta _ a=2 _ _2-a
-« 1= 11—« l-a = 1-a + l-a = 1—-a 11—«
(’h:U 1 2—«a
1 _2-a
= ()

d(1+7) 1-a
6. (20 puntos) Obtenga la funcién de utilidad indirecta. ;Cémo es la relacion entre m y esta utilidad
indirecta?

Antes de obtener la funcién de utilidad indirecta, debe obtenerse la demanda por el bien 2. Uti-
lizando la tercera CPO y la demanda por el bien 1:

m—p1(1+7)[pr (1+7)] ™% =25 =0
zo=m—p (1+7)[py (L +7)] ==
xe=m—[p1 (1 + 7')]1_ﬁ

e 1

gp=m—[p(L+7)] = "

a

I-«

zy =m—[p1 (147)]

Ahora si, buscamos la funcién de utilidad indirecta:

o (1) m) = 2 ™ ) ()

a

vpr (L4 )] m) =m ot & [ (1 7)) 755 = [y (147)]
v(lpr (L)) m) = m (& = 1) fpr (14 7))

o ([ (14 7)) m) =m o+ % [y (14 7)) T

7. (20 puntos) Suponga originalmente un 7 = 0. Compute la utilidad indirecta en este caso. Suponga
que 7 =T > 0. Suponga que al mismo tiempo, cuando 7 = 7, el consumidor recibe un monto extra
de ingreso igual a Am. Obtenga la utilidad indirecta en este caso. ;Cudnto debe ser Am para que
la utilidad indirecta en ambos casos sea igual? (Pista: este Am debe quedar en funcién de 1 4+ 7 y
de p1).

Cuando 7=0:

l-a
v(pr,m) =m+ ——(p1) T* (1)
Cuando 7 = 7, entonces:
_ l-a o _a
v(p1(1+T),m):m+Am+T[p1(1+T)] T—a (2)
Deseamos que ambos valores sean iguales. En consecuencia, (1) — (2) =0

m+ 129 (p) T [m+Am+1jT“[p1(1+?)]*ﬁ =0

L2 ()T — Am S22y (14 7)) T =0



Otono 2005 UdeSA

Este problema intenta racionalizar (si esto fuera posible) el boicot que el Presidente lanzé a una
de las empresas petroleras internacionales mas importantes en Argentina, que habia decidido aumentar
los precios de los combustibles. Rosendo es un asesor de productores agricolas en la zona de Trenque
Lauquen. Por su actividad laboral es un consumidor intensivo de combustibles liquidos (para usar en
su automoévil). Sea m el total de pesos que Rosendo destina al consumo de combustibles (en general
m es una parte de sus ingresos). Sus preferencias por combustibles estén definidas sobre el consumo
de dos marcas, Sy K. Sean xg y xi las cantidades de litros de combustible de cada marca respectiva
consumida por Rosendo. Sean sus precios ps y px respectivamente. Rosendo puede comprar cualquiera
de estas dos marcas de combustibles tanto en Trenque Lauquen como en Pellegrini, aunque él vive en la
primera de las ciudades. Por tanto, para una misma cantidad de combustible entre una u otra cudad,
¢l prefiere cargarla en Trenque Lauquen. Las preferencias incluyen esta caracteristica, y suponemos que
ellas pueden representarse por la funcién de utilidad u (zs,2x,i) = x5 + zx — éx (i), donde

(i) = 0 sii= Trenque Launquen
XW=11 sii= Pellegrini

Esto es, € > 0 es la desutilidad para Rosendo de cargar combustible en Pellegrini, el cual es cero si lo
carga en Trenque Lauquen (aqui ¢ denota el lugar donde Rosendo carga combustible).

1. (5 puntos) Para un ¢ dado, dibuje la tipica curva de indiferencia de Rosendo (con zg en el eje
horizontal)

2. (10 puntos) Suponga que en una primera situacién los precios ps y px son iguales en las dos
ciudades, y que ps < pg. Obtenga la cantidad 6ptima de consumo de cada marca de combustible.

3. (5 puntos) Suponga que ahora se presenta una segunda situacién: el precio pg se incrementa a pg
> pg, mientras que sélo en Pellegrini el precio del combustible marca K se reduce a pj < pxk.
Suponga que pj, < ply < pk. Para un dado %, obtenga la cantidad que Rosendo compra de cada
marca si él decidiese comprar en Trenque Lauquen.

4. (10 puntos) Para la misma situacién que en (3), obtenga la cantidad que Rosendo compra de cada
marca si él decidiese comprar en Pellegrini.

5. (20 puntos) Obtenga la utilidad indirecta que obtiene Rosendo en cada ciudad (10 puntos cada
uno)

6. (20 puntos) De su respuesta en (5), obtenga una desigualdad que involucre a p},, m y pl tal que
Rosendo decida hacerle caso al Presidente y no comprar a S sino a K (en cuyo caso, jen qué ciudad
comprard combustible?) Ayuda: la desigualdad quedard como pj, estrictamente menor que una
expresion que depende de m y pl.

7. (20 puntos) Demuestre que la condicién obtenida en (6) no se cumple para m pequeiio (15 puntos).
Explique en dos renglones como méaximo la intuicién de este resultado (5 puntos)

8. (10 puntos) Un simpatizante del Presidente declaré que los que menos tienen necesariamente hardn
caso al Presidente en relacién a este boicot. En tres renglones como méximo, jqué tiene para decir
al respecto? (utilice la respuesta en (7)).

Solucion



1. Dado que se trata de dos bienes sustitutos perfectos, cualquier curva de indiferencia es en realidad
lineal, cuya TMS es igual a —1.

2. Dado que la recta presupuestaria en este caso posee una pendiente (en valor absoluto) igual a ;’—f{
< 1= |TMS|, en consecuencia Rosendo encontrard optimo consumir la canasta z§ = pﬂs, Th =
0. Claramente Rosendo prefiere cargar nafta en Trenque Lauquen pues, a iguales precios en ambas
ciudades, Rosendo incurre en una desutilidad de e si carga en Pellegrini.

3. En este caso, si Rosendo compra en Trenque Lauquen todavia la pendiente de la recta presupues-

’
taria (de comprar nafta en esa ciudad) es, en valor absoluto, 5—15( < 1= |TMS], en consecuencia
Rosendo encontrard optimo consumir la canasta x = pﬂ,, 2} = 0 si compra en Trenque Lauquen.
S

4. Aqui la situacién es distinta, pues si compra en Pellegrini la recta presupyestaria de comprar nafta

en esa ciudad tiene una pendiente cuyo valor absoluto es ]’; s > 1 = |TMS]|, en consecuencia
K
Rosendo encontrard optimo consumir la canasta % = 0, 3 = 2% si compra en Pellegrini.
S P VK D
K

5. Utilidad indirecta si compra en Trenque Lauquen V7L = pﬂ,. Utilidad indirecta si compra en
S
Pellegrini: V' = 2 — ¢
Pk

6. Dado que Rosendo compra a K si compra en Pellegrini y compra a S si compra en Trenque Lauquen,

Rosendo elige la primer opcién si y solo si VF > VT, o bien 2 — &> I, equivalente a - >
K S K

moy oz : *ooom
o e equivalente a pj < 75

7. Claramente lim,, g ﬁ = 0, con lo cual para m suficientemente pequefio pj, serfa estrictamente
Ps
menor que un nimero tan cercano a cero como uno quisiera. Pero eso significarfa que pj < 0, lo

cual no tiene ninguna interpretacién econémica relevante. Otra manera de verlo es que para m
tendiendo a cero, VT tiende a cero mientras que V¥ tiende a —& < 0, lo cual nos dice que para
m suficientemente pequeiio VI > V. ;La interpretaciéon? Simplemente que la utilidad indirecta
de comprar en cualquier lugar es lineal en m, pero comprar en P le reporta una desutilidad extra
(no dependiente de m), con lo cual si Rosendo es estremadamente pobre no elige ir a Pellegrini.

8. La respuesta en (7) afirma precisamente lo contrario: una medida como ésta podria ser desacatada
justamente por los extremadamente pobres, si sus preferencias se ajustan a este ejercicio.

Primer Cuatrimestre 2006 UBA

En este afio uno de los objetivos (al menos, enunciado como tal) por parte del actual gobierno nacional
es la de reducir el trabajo en negro, esto es, el trabajo que no se registra legalmente y que tiene varias
consecuencias desde el punto de vista previsional e impositivo. Tal vez una de las principales cuestiones
del trabajo en negro es la falta de aportes a AFJPs o cajas de previsién que pudieren engrosar (al
menos potencialmente) el flujo de ingresos del empleado en negro cuando le llegue la edad de jubilarse.
Este problema intenta analizar precisamene esta cuestién utilizando las aplicaciones de la teoria del
consumidor neocldsica con dotaciones a la decisién de trabajo y de consumo en el tiempo.

Supongamos que una persona puede ser contratada hoy (en el tiempo presente) para un empleo en
una empresa perteneciente a cierto sector productivo. Esta empresa le ofrece dos alternativas: trabajar
en negro o en blanco. TRabajar en blanco significa que del total del salario prometido en este caso,
denotado como w® (medido en pesos del presente) el trabajador debe aportar una proporcién T € (0,1)
de w? a una AFJP, la cual le promete (y suponemos que cumple perfectamente esta promesa) un monto
de TwP R pesos en el futuro (el segundo perfodo relevante de vida de este potencial empleado). Trabajar
en negro implica cobrar un monto w™ > w? en el presente pero sin realizar aporte alguno a ninguna
AFJP o caja previsional (esto es, 7 = 0). Esta persona tiene la posibilidad, sea que trabaje en negro o en
blanco, de ahorrar o tomar prestado de un banco hoy a una tasa (neta) de interés r > 0. Este consumidor
recibe como tnica dotacién una cantidad de tiempo en el presente igual a H horas, sin recibir ninguna
otra dotacién en ningiin otro momento. Sus preferencias estdn dadas por la funcién de utilidad:

u (10,00,61) = lo + IHCO + Blncl



donde ¢; (t = 0,1) denota el consumo del presente o del futuro segiin sea t = 0 0 ¢t = 1, y donde [ es la
cantidad de ocio consumido en el presente. Sea 8 € (0,1) y suponemos que H > 1+ .

1.

(10 puntos) Escriba la restriccién presupuestaria genéricaent =0y ladet =1dadosw, R, 1+ry
7 (Notas: utilice la letra s para denotar ahorro/préstamo en ¢t = 0, y note también que si el empleo
fuese en blanco w = w? y 7 € (0,1) y si fuese en negro w = w" y 7 = 0)

. (15 puntos) Por ahora suponga Iy dado. Entonces, dado Iy, escriba el problema que el trabajador -

consumidor resuelve en ¢ = 0. Obtenga la condicién de primer orden y argumente en dos renglones
que se cumplen las condiciones de segundo orden.

(15 puntos) Obtenga la funcién de ahorro como funcién de w, H —ly, 7, 1 +7y R (y 3, que es un
pardmetro). Reemplace en las restricciones del punto 1 para obtener el consumoent =0y ent =
1 que resuelven el problema planteado en 2 como funciones de las variables mencionadas.

. (10 puntos) Reemplace las expresiones anteriores en la funcién de utilidad para obtener una utilidad

como funcién de H — Iy, w, 7, 1 +r y R (y /3, que es un pardmetro).

(15 puntos) Obtenga a partir del punto 4 la demanda marshalliana por ocio como funcién de H y

8.

(10 puntos) Reemplace su respuesta en 5 en la expresion obtenida en 4, para obtener la utilidad
indirecta.

(10 puntos) Escriba entonces la utilidad indirecta de trabajar en blanco como funcién de H, w?,
7, 147y R, y luego la de trabajar en negro, como funcién de H, w¥,1 + r (ademds de 3, que es
un pardmetro)

(15 puntos) Ya sabemos que w” > w?. Si R = 1 + r fuese verdad, ;podria decir si el trabajador
elige trabajar en negro en lugar de trabajar en blanco? Justifique su respuesta.

Soluciones sugeridas.

1.

Dado que la tnica fuente de ingresos es el laboral, la restriccién presupuestaria en ¢ = 0 es:
co+s=w(l—7)(H-1)
y la del perfodo 1 es
ca=sl+r)+TwR(H 1)

Nétese que si el agente decidiese trabajar en negro 7 = 0 y w = w”, lo cual reemplazando en las

dos expresiones anteriores nos permitirfan obtener las restriccoines para el trabajo en negro. Para

el trabajo en blanco T queda como variable (entre 0y 1) y w = w?.

Reemplazando las restricciones presentadas en 1 en la funcién de utilidad, y dado que Iy en esta
parte se supone dada, el problema del consumidor puede escribirse como:

max In(w(l—7)(H -1y —s)+Ln(s(1+7r)+7wR(H —1p))

S

La condicién de primer orden con respecto a s es:

1 B B(l+7T)
wl—7)(H—1)—s s(l+r)+7wR(H—1I)

La condicién de segundo orden en este caso se cumple, pues estas preferencias constituyen una
transformacion logaritmica de una Cobb-Douglas. En clase hemos visto que este tipo de preferencias
genera curvas de indiferencia estrictamente convexas, lo cual implica que la condicién de primer
orden caracteriza efectivamente la soluciéon del problema de maximizacién de utilidad.



3. La funcién de ahorro es obtenida de la condicién de primer orden
s(l+m)+7wR(H—-1lp)=0+7r)(w(l—7)(H—1y) —s)
despejando s :

BA+r)w(l—71)(H—1y) —TwR(H —1p)
1+7r)(1+p0)

,6’(1—|—7“)(1—7')—7'R]
(1+7r)(1+75)

= w(H—lo){

Y reemplazando en las restricciones de 1 tenemos

co = w(l—7)(H=-1)-s

wlt )1 ) o -t [P ) o]

(1+7)(1+73)

B 3 1-7)(1+7)+7R
= - [ S
Y
o = w(H—1l) {,3(1(4{;)75)1(11)5—) TR 4 4 ) 4 rwR (- 1)
_ U/(H—l())ﬁ[(1+T)(11_|__/87)+RT_

4. Reemplazando en la funcién de utilidad:

(1-7)1+7)+7R
(1+7)(1+73)

_ zo+<1+ﬁ>ln<H—zO>+<1+ﬁ>ln(

lo+1n{w(Hlo)[ [(H+f(ln :wsHl?)ﬂ[
wl(l-71)(1+7)+7R

1+

(1+7) (11+—67) + RT”

>—ln(1—|—r)

5. El problema es maximizar la funcién en 4 con respecto a [y, cuya condicién de primer orden es:

148
H -1l

1 =
(Pueden verificar que la derivada segunda con respecto a [y es negativa, con lo cual se cumple la
condicién de segundo orden). De la condicién de primer orden despejamos I :
H-lp=14+p8 = [{=H-1-£>0
dado que suponemos 1+ 8 < H.

6. La utilidad indirecta es:

Vo= H—1—6+(1+5)1n(1+/3)+(1+6)ln(w[(l—T)l(i—;T)-i-TR]

= H-1-8+1+p)In(w[(l—-7)(1+7r)+7R])—In(1+r)

)—ln(1—|—7“)

7. La utilidad indirecta de trabajar en blanco es:
VB :H—l—ﬁ—i—(l—i—ﬁ)ln(wB [(1—=7)(14+7r)+7R]) —In(1+7)
y la de trabajar en negro es:

VN=H-1-8+1+8)h(w"[L+7])—In(l+7)
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8. Computamos VN — VP dado R=1+1r:

VN —VE = (1+48)n(w"R) - (1+8)In(w?[(1-71)R+7TR])
= (1+8)ln(w"R) - (1+8)In (w”R)

aam(2)

Pero ;}g—g > 1 con lo cual In (%—g) > 0, con lo cual VN — VB > 0 : esta persona al menos prefiere

débilmente trabajar en negro que rabajar en blanco, dado que la utilidad indirecta de trabajar en
negro es al menos tanta como la de trabajar en blanco.

Otono 2006 - UdeSA

En el diario El Cronista, en su edicién del viernes 31 de marzo de 2006, pag. 10, aparecié una
nota titulada “Crecié el 10% el consumo de pollo por el boicot oficial a la carne”. Esta nota refiere
al incremento mencionado en el consumo de pollo supuestamente como consecuencia del llamado que
el presidente Néstor Kirchner realizé para no convalidar el aumento de precios de la carne reduciendo
su consumo y aumentando el consumo de sustitutos, entre ellos, el pollo. Uno podria preguntarse en
qué medida este incremento observado del consumo de pollo se debié a este llamado del presidente o
si en realidad no hubo alguna otra variable que haya cambiado (por ejemplo, los precios mismos) que
haya implicado esta variacién en el consumo de pollo, independientemente de los llamados patriéticos
del primer mandatario. Este problema intenta ilustrar esta cuestion.

Entre los consumidores involucrados en el parrafo anterior encontramos a Lucas. Supongamos que
observamos las decisiones de Lucas sobre consumo de carne vacuna y pollo. En un primer momento
observamos que no consume nada de pollo y una cantidad positiva de carne vacuna. En un segundo
momento, luego de los discursos oficiales sobre el no consumo de carne en funcién de su precio (los
cuales se produjeron despues del primer momento), Lucas no consume nada de carne vacuna y una
cantidad positiva de pollo. Sélo sabemos que Lucas posee en los dos casos un ingreso nominal m > 0y
consume otros bienes ademas de pollo y carne vacuna. También sabemos que entre los dos momentos el
precio de la carne vacuna aumentd, mientras que el de pollo no aumenté. Queremos entender el por qué
de este cambio de decisién de consumo. Para el resto del ejercicio suponga que z1 denota kilos de carne
vacuna consumida, x5 los de pollo, 3 el consumo del resto de los bienes, y sea p! el precio de la carne
en el primer momento, p! el del segundo, sea p, el precio del pollo y sea p3 = 1 el del resto de los bienes.

1. (20 puntos) Una primera posibilidad de andlisis supone que las preferencias de Lucas son repre-
sentables por una funcién de utilidad

u(x1, T2, x3) = 27/ 11 + 019 + 23

Para dado z3, demuestre (con un grafico) que las cantidades de carne y pollo se comportan respec-
tivamente como

. D2 m — I3
Slp{ < 9 = 21 (p1,p2,m—13) = o y w2 (p1,p2,m—z3)=0
1
. D2 m —x3
S1 pi” > 0 = x1(p1,p2,m—x3) =0 y a5 (p1,p2,m —2x3) = D2

2. (10 puntos) Reemplazando su respuesta de 1 en w(x1,x9,23) = 2v/x1 + 0xs + x3, obtenga la
cantidad de x3 6ptima como funcién de m, 6 y los precios para cada caso.

3. (20 puntos) Reemplace su respuesta de 2 en las cantidades obtenidas en el punto 1 para obtener las
demandas marshallianas por los bienes 1 y 2 en las situaciones I y I respectivamente. Explique
en un renglén (no leeré més que un renglén, el resto sera tachado) por qué estas demandas son
consistentes con lo que observamos sobre el comportamiento de Lucas
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4. (10 puntos) Una segunda posibilidad de andlisis es suponer que las preferencias de Lucas pueden
depender de un llamado patriético por parte de las autoridades nacionales. Estas preferencias estan
condicionadas a si hubo o no hubo llamamiento patriético. Si no hubo llamamiento patriético, las
preferencias son las del punto 1. Si Lucas escucha el llamamiento patridtico, sus preferencias se
definen entonces sobre (1,2, z3,a), donde a puede ser 0 (si no hace caso al llamamiento) o 1 (si
hace caso). Lo que suponemos es que estas preferencias condicionales a la existencia del llamamiento
patriético pueden representarse por una funcién de utilidad w (21, z2, 23, a) definida como:

2v/0x9 +x3 siz; =0

: tod
o, sizg >0 para todo (xa,x3)

u(l’l,l'g,fﬂ:g,l) = {
w(zy,x2,23,0) = —40x; para todo (r1,x2,z3)

. Es cierto que si estas son las preferencias entonces podemos afirmar que Lucas prefiere siempre
hacer caso al llamamiento patriético que no hacer caso? Demuestre su respuesta

5. (20 puntos) Si las preferencias fuesen las del punto 4, obtenga las demandas marshallianas de Lucas
por los tres bienes en la situaciéon I y en la I1.

6. (20 puntos) ;Son las cantidades de carne y pollo provenientes de la respuesta en 5 consistentes
con el comportamiento observado de Lucas mencionado en el enunciado? ;jExiste alguna diferencia
observable entre este comportamiento y el obtenido en el punto 37 Como consecuencia, jpueden
diferenciarse estas dos explicaciones del comportamiento de Lucas desde el punto de vista de las
predicciones acerca del comportamiento de la demanda proveniente de cada alternativa?

Soluciones sugeridas

1. Dado que z3 es fijo, en ambos gréficos observamos que las curvas de indiferencia en el plano

(z1,22) corresponden al caso de susittutos perfectos. En el gréfico de la situacién I observamos que
I
efectivamente % < % =|TMSy2| = 1% Esto implica que para en canasta en el interior de la recta,
I
una unidad m&s de z; implica que el mercado le pide a Lucas reducir x5 en % unidades, que es
menor que la cantidad que Lucas estd dispuesto a reducir de zo para permanecer indiferente (%),
en consecuencia la solucién 6ptima es la mencionada en el enunciado.
IrI
En la situacién II, como % > % = |TMS12| = > entonces para cualquier canasta en el interior de
la recta, una unidad menos de z; implica que el mercado le retribuye a Lucas con un aumento en
I

To en % unidades, que es mayor que la cantidad adicional de x5 que Lucas exige para permanecer
indiferente (%), en consecuencia la solucién 6ptima es la mencionada en el enunciado.

2. En el caso I, tenemos que el problema del consumidor consiste en:

max 2 LIQCB + 60 + 23
xr3 pl

La condicién de primer orden es:

Nétese que se cumple la condicién de segundo orden, ya que la derivada segunda con respecto a x3

—3/2 . .
es —%1 /p% (m — x3) /2 De la condicién de primer orden tenemos que
1

pi(m—a3) =1

con lo cual la demanda marshalliana del bien 3 en la situacién I es
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En la situacién II el problema del consumidor es

max 2\/0+9(m—$3) + x3
3 D2

La condicién de primer orden es:

0
— +1=0
p2 (m — 3)
La derivada segunda con respecto a z3 es —% z% (m— x3)73/2 < 0, con lo cual de la condicién de

primer orden obtenemos que
(m—x3)p2 =10

y en consecuencia la demanda marshalliana por el bien 3 en la situacion II es

0
$*II =m 7
2
. En la situacién I tenemos que:
1
m—ai* = —
51

con lo cual la demanda marshalliana por el bien 1 en este caso es

Ix*
«[ _ T — T3 1

x = —
! pl (p!)®

mientras que ya sabemos que xﬁf = 0. En la situacién II tenemos que

0
m— $§H = —
P2
con lo cual, sabiendo que en este caso 3! = 0, tenemos que
«IT
«II _ M — T3~ ﬂ
Lo = =3
b2 p3

Entonces, en I, Lucas consume sélo carne y en II sélo pollo, tal como observamos.

. Nétese que, dado que x; > 0 para i = 1,2, 3, entonces

740:131 S —X1 S 2\/ 91’2 + x3

donde las desigualdades son estrictas si z; > 0. En consecuencia, es claro que si estas fueran
las preferencias, tenemos que u (x1,x2,x3,1) > u (21,22, 23,0), donde la desigualdad es estricta
sizy = 0y si 22 0 3 son positivos (lo cual estd garantizado en la medida en que el conjunto
presupuestario provenga de la situacién donde m > 0, lo cual es lo que suponemos). Esto implica
que prefiere a = 1 aa=0.

. En la situacién I todavia no hubo ningtin discurso, con lo cual no hubo ningtin llamamiento pa-
tridtico (los discursos oficiales se produjeron después del primer momento). Con lo cual en la
situacién I todavia las preferencias son las del punto 1 y entonces tenemos que las demandas
marshallianas son:

1 1
*I __ I *I
xy = Ty =0,
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En la situacién II ya hubo un llamamiento con lo cual las preferencias son las del punto 4. De este
punto podemos ver claramente que a:*{I = 0 (su utilidad marginal es siempre negativa). Con lo cual
el problema del consumidor se reduce a:

max 2v/0xo + x3 sujeto a poxo + 3 =m

x2,T3

Reemplazando la restriccién en la funcién de utilidad el problema se reduce a
max 24/0xs +m — paxs
T2

Dado que las preferencias son cuasilineales en (3, 23) ya sabemos que as condiciones de segundo
orden de este problema se cumplen (las preferencias son estrictamente convexas), con o cual nos
focalizamos en las condiciones de primer orden:

0
— = P2
Z2
o bien
w11 6
x2 ==
P>
y entonces
0
1,;[[ —m - —
b2

6. Podemos observar que la solucién para cada momento segin los puntos 2-3 coinciden totalmente
con los del 5. Esto implica no sélo que la solucién del punto 5 también es consistente con el compor-
tamiento de Lucas sino también que no podemos diferenciar en nada las dos posibles explicaciones
(la proveniente de los puntos 1 a 3 y la de los puntos 4 y 5), ya queambas predicen exactamente el
mismo comportamiento.

Segundo cuatrimestre 2006 - UBA

Desde el ano 2001 el Gobierno establecié un impuesto a los débitos y créditos bancarios, méds popu-
larmente conocido como el impuesto al cheque. Este impuesto se cobra sobre las transacciones realizadas
a débitos y créditos sobre cuentas corrientes, pero no sobre cajas de ahorro. Ciertamente esto podria
dar lugar a incentivos en el comportamiento de los ahorristas acerca de cudl de los dos instrumentos
bancarios utilizar para mantener ahorros (liquidos). Por un lado, los cheques tienen cierta circulacién
como medio de pago que los certificados sobre cajas de ahorro no poseen, pero los cheques (como quedé
dicho antes) estan sujetos a este gravamen, que no afecta a las cajas de ahorro. El objetivo del ejercicio
es estudiar esta tension entre ambos efectos para estudiar el monto 6ptimo de ahorro en una y otra
cuenta. Supongamos un consumidor que vive dos periodos denotados comot =0y ¢t =1. Ent =0
recibe una dotaciéon de w pesos (con w > 0) y en ¢ = 1 recibe dotacién de 0 pesos. Posee preferencias
definidas sobre el consumo de uno y de otro periodo, representadas por la funcién de utilidad

Incg + Incy

Este consumidor tiene acceso a dos instrumentos bancarios: una cuenta corriente y una caja de ahorro.
Por cada peso ahorrado en la cuenta corriente el banco paga en t = 1 una tasa (neta) de interés de roc >
0. Adems4s el gobierno grava con un impuesto el retiro de los fondos de la cuenta corriente en t = 1. (No
asf el depésito en t = 0, suponiéndose esto para simplificar). SEa 7 € (0,1) la alicuota de este impuesto,
y denote con la letra b el total de pesos depositados en la cuenta corriente en ¢ = 0. Por otra parte
también tiene disponible una caja de ahorro que no estd gravada; en t = 1 el banco paga, por cada peso
depositado en la caja de ahorro, una tasa (neta) de interés de rc4 > 0. Por otra parte, para poder gastar
los pesos (también en ¢ = 1) que retire de la caja de ahorro el consumidor debe pagar un costo adicional
que simboliza los costos de extraccién de efectivo de la caja o bien los costos asociados a posibles tarjetas
de crédito que se utilizan con la caja de ahorro (por ejemplo, por tener débito automadtico). Sea s el total
de pesos depositados en la caja de ahorro en ¢ = 0. En este caso el costo adicional una vez que retiré el
monto de pesos de la caja de ahorro igual a ¢ (s) = 2 (), con a > 0.
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1. (15 puntos) Escriba la restricciéon presupuestaria intatemporal de cada perfodot = 0y ¢ = 1 por
separado.

2. (10 puntos) Reemplazando directamente su respuesta de 1 en la funcién de utilidad, escriba
formalmente el problema del consumidor que elige los valores de b y de s.

3. (15 puntos) Manteniendo (por ahora) a s como constante, obtenga la condicién de primer orden
con respecto a s y arguya verbalmente (en no més de dos renglones) que se cumplen las condiciones
de segundo orden. De la condicién de primer orden despeje b como funcién de s y de las variables
exégenas. ;Queé restriccién deben cumplir éstas para que el monto despejado de b sea estrctamente
positivo? (Suponga de aqui en més que se cumplen)

4. (10 puntos) Reemplace su respuesta de 3 en la funcién de utilidad y obtenga la utilidad como
funcién de s.

5. (15 puntos) Obtenga la condicién de primer orden con respecto a s y demuestre matemdticamente
que se cumple la condicién de segundo orden con respecto a la misma variable.

6. (10 puntos) De la condicién de primer orden despeje s en funcién de roc, rca, 7y . {Que
restriccién sobre estas cuatro variables debe cumplirse para que s sea estrictamente positivo? En
particular, jes posible tener un s estrictamente positivo con roc > roa?

7. (10 puntos) Reemplace su respuesta de 6 en la expresién obtenida en 3 (la de b como funcién de

8. (15 puntos) Supongamos que el monto a mide el costo de transaccién de utilizar caja de ahorro
para consumir en t = 1. Si « disminuye infinitesimalmente, ;en qué direccién varia el monto éptimo
depositado en la cuenta corriente? Demuetsre matematicamente su respuesta y luego interprete en
no més de dos renglones.

Soluciones sugeridas
1. (15 puntos) La restriccién presupuestaria de t = 0 es
co=w—b—3s

yladet=1ess
a=b(14+rce)(1—7)+s(1+rca) —2a(s)’

2. (10 puntos) El problema del consumidor ahorrista puede escribirse como

max In(w—b—s)+In (b(l—f—rcc) (1—T)+s(1+7‘CA)—204(5)2>

b,s

3. (15 puntos) La CPO es

- (1+rcc)(1—71)

w=b—=s b(l+rcc)(l—7)+s(1+rca)—2a(s)

2

Notese que la funcién de utilidad es una transformacién estrictamente céncava y estrictamente
creciente de la funcién de utilidad Cobb-Douglas cycy, con lo cual constituyen preferencias estric-
tamente céncavas, lo cual implica que de las condiciones de primer orden se obtiene directamente
el maximo buscado. De la CPO anterior tenemos

b(1+rcc)(1—7)+s(1+rca) —2a(s)’ = (1+7rcc)(1—7) (w—0b—s)

O bien
2(14+rce)(1—=7)b=1+rcc)(1—7)(w—s)— |s(1+7rca) — 2a(s)?
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obteniendo entonces

(1+7rcc)(1—7) (w—5) — [5 (1+704) — 20(s)?

b= 2(1+rcc) (1—1)

Para que b sea estrictamente positivo (suponiendo que s < w) debemos tener que s (1+rca) —
20.(s)* < (14+7rcc) (1 —7) (w—s). Esto es lo que supondremos de aquf en més.

. (10 puntos) Teniendo en cuenta que

(I4+rce)(1—7)(w—15)— |s(1+rca) — 20 (s)?

2(L+rce)(L—1)
I+rce)(l=7)(w—38)+s(1+rca)—2a(s)
2(1+ch)(1—7’)

w—8—b = w—s5-—

2

b(1+rce)(1=7)+s(1+rca) — 20 (s)?

(1470c) (1=7) (w=s) = [s(1+7ca) = 20 (s)°]

- 5 +s(14+7rca) —2a(s)?

(I14rce)(1—7) (w—5)+s(1+7rca) —2a(s)’

Reemplazamos estas expresiones en la utilidad del ahorrista

In (1+7rce)(1—7)(w—s8)+s(1+rca) —2a(s)’
2(1+rcc)(1—7)
| A troo) @ -7 (w—s;+s(1+rc,4)—2a(s)21

= In [(1—|—ch) 1I-7)(w—8)+s(1+rca)—2a (5)2}
—In(2(14+rcc)(1—7)) —In2

. (15 puntos) El problema puede reducirse a
mbaxln [(1 +ree)(1—7)(w—38)+s(l+7rca)— 2 (5)2}
o bien, tomando antilogaritmos
max (I4+7rcc)(1—7)(w—5)+s(1l+rca) — 20 (s)?
La CPO es

—(I4+rce)(l=7)+(1+7rca) —4as=0

La derivada segunda con respecto a s es
—4a

que es siempre estrictamente negativa, lo cual hace que la CSO se cumpla.

. (10 puntos) Despejando s :
(I+rca)—(A+ree)(l—7)
4o
Para que s > 0 debe ocurrir que (1 +7r¢ca) > (1+rce) (1 — 7). Es posible que s > 0 atn si rcc
> roa si T es suficientemente cercano a 1.

S =
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7. (10 puntos) Reemplazando tenemos que b* es igual a:

(1 + TCC) (1 — 7') (w _ (1+T‘CA)—(1+7'CC)(1_T))

4o

2(1+rcc)(1—1)

2
[((1+TCA)—(i:ch)(1—T)) (14 7ca) — 20 (Ltzea)=Gree0n) }
2(1 7)

(@ (L4ren) - (A tree)( ffi)
< )

2 8

((1+TCA)_(1+TCC)(1_T)>:|
2

((1+7“CA)—(1—|—7“CC (1—-7) ) [(1+7‘0A
4o

= (W_ (1+TC’A)—(1+7"CC)(1_T)>

2(I+rce)(1—1)

2 8

((1+7"CA)—(1+7"CC) (1—T)> ((1+?”CA)+(1+TCC)(1—T)>
4o 4(1+rcc)(1—171)

8. (15 puntos) Derivando con respecto a « tenemos que esta derivada es igual a

@ _ (1+Tc,4)—(1+7”cc)(1—7’)

da 8a2
I4+rca)+Q4+rce) 1=7)\ (A +rca)— 1 +7rce)(l—1)
*( 11+ rce)(1-7) > ( io? )

Dados los supuestos sobre rca, roc v 7T esta derivada es estrictamente positiva. Esto significa que
si a fuese mds bajo entonces el agente ahorrarfa menos en la cuenta corriente. La razén no es
muy dificil de entender: una reduccién de a simboliza una reduccién de los costos de transaccién
de comprar bienes con fondos en cajas de ahorro. En consecuencia, el costo de oportunidad de
comprar bienes con caja de ahorro (en ¢ = 1) ahora es menor, lo cual, por efecto sustitucién,
implicaria este efecto.

Otono 2007 - UdeSA: Parcialito.

A comienzos del corriente aflo (2007) el Gobierno decidié aumentar el minimo no imponible del
impuesto a las ganancias para, supuestamente (al menos de acuerdo a la interpretacion de los medios
periodisticos graficos), inducir un incremento en la demanda de bienes y servicios. Al mismo tiempo, es de
publico conocimiento la tendencia al alza de los precios de los productos de consumo. Una pregunta que
puede surgir es si el incremento del minimo no imponible del impuesto a las ganancias realmente permite
compensar el incremento de precios, especialmente a las familias de menores ingresos. El problema de
este parcialito intenta dar una respuesta posible a esta pregunta. Suponga un consumidor que consume
dos productos, los bienes 1 y 2, cuyas cantidades denotamos como siempre, x1 y =5 respectivamente.
Los precios (medidos en pesos) de cada producto es p; y ps respectivamente. Este consumidor recibe
un ingreso de m pesos. El Gobierno cobra un impuesto a la renta de la siguiente manera: si el ingreso
m es estrictamente menor que un cierto minimo, que denominaremos m, entonces paga 0 impuesto. Si
el ingreso m es mayor o igual a m entonces el consumidor debe pagar un impuesto igual a la diferencia
entre m y m multiplicado por la alicuota impositiva, 7 € (0,1). Denote m el ingreso disponible, igual
a m menos los impuestos a la renta. Las preferencias de este consumidor pueden representarse por la

siguiente funcion de utilidad:
u(z1,T2) = 2¢/T1 + 2\/x2
1. (10 puntos) Escriba la restriccion presupuestaria como funcion de x1, x2, p1, p2 y M.

2. (10 puntos) Son estas preferencias estrictamente convexas? Demuestre matematicamente su re-
spuesta (pero del modo que considere mas simple y corto)
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3. (10 puntos) Obtenga las condiciones de primer orden del consumidor.

4. (20 puntos) De su respuesta anterior obtenga z} y x4 como funcion de p1, po y m. Utilizando la
respuesta en alguno de los puntos anteriores demuestre que estas cantidades (como funcion de py,
pa y m) constituyen las dos funciones de demanda marshallianas del consumidor por los bienes 1
y 2 respectivamente.

5. (10 puntos) Obtenga la funcion de utilidad indirecta.

6. (15 puntos) Suponga de aqui en mas la siguiente situacion: los precios de ambos bienes aumentan
en una proporcion IT > 1. Simultdneamente a este aumento de precios, el Gobierno aumenta
el minimo no imponible, de m a 6m, con # > 1. Suponga inicialmente en este apartado que m < .
Dado que IT > 1, jes verdad que en este caso el consumidor se ve beneficiado de algun modo
(debe definir en que sentido) por este incremento del minimo no imponible que es simultdneo a los
incrementos de precios? Demuestre su respuesta.

7. (15 puntos) Suponga la misma situacion con respecto a precios y minimo no imponible, pero
suponga ahora que m > 6m. Suponga que 8 = II. ;Es verdad que en este caso el consumidor se
ve bene ficiado de algun modo (en el sentido definido en el punto anterior) por este incremento del
minimo no imponible que ocurre simultdneamente con el incremento de los precios? Demuestre su
respuesta.

8. (10 puntos) Si su respuesta en el punto anterior fue no, demuestre que existe un valor de 6 (que
depende de TI, 7, m y m) tal que el consumidor se encuentra indiferente entre la situacion sin
incremento de precios ni de minimo no imponible y la situacion con II > 1y 6 > 1).

Soluciones sugeridas

1. La restriccién es simplemente
p1T1 + p2r2 <M

2. Dado que las preferencias son estrictamente monétonas, pues

u, = >0, [=1,2

1
VIl
basta entonces con comprobar que

Uil U2 U1

U =2 2 2>0
12 U22 U2 | = 2U12U1U2 — UI1US — U2UT >
up  uz 0

en nuestro caso, uis = us; = 0, uy = < 0,1 =1,2. En consecuencia

_ 1
2(21)?
1 1
2 2
2u19U1 Uy — UP1UY — U2UT] = + >0

2(@01)° VI | 2(2)° /o

demostrando que las preferencias son estrictamente convexas.

3. Las condiciones de primer orden del consumidor son:

1
L1 = 7—/\]71:0

-5
:

Ly = ——Ap2=0

5

Ly = m—pizy —pora=0
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4. De las dos primeras CPO tenemos que
po_ [7

D2 X1

2
con lo cual o9 = (p—l) 1. Reemplazando esta ecuacién en la restriccién presupuestaria tenemos

p2
que
P1 2
p1x1 + P2 <> T =m
b2

o bien

Despejando z; tenemos que

2
y reemplazando esta cantidad de x; en la relacién zo = (5—;) r1 tenemos que

2 2 ~ ~
5= () - () ) - () G5
2 D2 ! P2/ P1 \P1+D2 D2 p1+ P2

. * _ P2 m * _ [ p1 m b 3 P .
La canasta x] = o (p1+p2) , Ty = (m) <p1+p2> constituye la canasta 6ptima (el par de funciones

de demanda marshalianas) ya que el punto 2 demuestra que las preferencias son estrictamente
convexas. Por lo tanto, es suficiente con computar esta canasta utilizando las condiciones de
primer orden.

5. Para la funcion de utilidad indirecta, reemplazamos la canasta éptima en la funcién de utilifdad

V(p17p27m) = 2\/;T+2\/g

2 (5) () ()

6. En este caso, tenemos que en la situacién previa m = m (< m), y por lo tanto el incremento del
minimo no imponible no afecta a este consumidor. En consecuencia la utilidad indirecta previo al
incremento de precios y al incremento de m es simplemente:

G
p1+ D2 P1 P2

y luego de ambos incrementos la utilidad indirecta para este consumidor es:

2
o afGENE A G -
VII\ \p1+p2 P1 P2 p1+ D2 P1 P2

ya que II > 1 y por lo tanto % < 2. Si definimos al beneficio como el incremento en la utilidad

indirecta entre la situacion I y la situacién I1 entonces vemos que este consumidor no se beneficia
con el incremento del minimo no imponible (lo cual es l6gico ya que la suba del minimo no imponible
sélo afecta a quienes antes del incremento de m pagaban impuestos, no a los que recibfan un ingreso
suficientemente bajo como para no pagar impuestos a la renta).

19



7. En este caso tenemos que, previo al incremento de precios y de m, m = m — 7(m —m) =
m (1 — 7) 4+ m7. En consecuencia las utilidades indirectas previo al incremento y post incremento

son respectivamene
5 < m(l-1) +m7> { [Pz, /p1
P11+ P2 p1
v m(1l—r7) +0m7)[ /p£+ [Pt
f p1+ P2 D1 D2

donde # = II. Ahora bien, este incremento en m (simultaneamente con el incremento en precios)
beneficia a este consumidor (en el sentido de incrementar la utilidad indirecta entre las situaciones
Iy IT)si VI > VI Sin embarog claramente tenemos que

VI

m (1 —71) 4+ IImr
<
11

m(l—71)+mr
para II > 1. En consecuencia
(m(17)+HﬁLT> - (m(17)+m7>
I (p1 + p2) (p1 + p2)
Multiplicando en ambos lados por 2 [1 /g—f + 4 /%ﬂ tenemos que
m(1l—171) —i—HmT)[ p2 | [P1 m(l—7) —|—m7')[ p2 [P
f p1+p2 \/p1 Vpe) = p1+p2 \/p1 V p2

y en consecuencia V! > VI contrariamente a lo que ocurriria si este consumidor se viese benefi-
ciado por esta politica. En consecuencia la respuesta es no.

8. Para resolver esta parte igualamos V! = VI para algtin 6 :

S - S W B

{1 /i—f + 4 /i—ﬂ a ambos lados la igualdad anterior puede expresarse como

2
Cancelando WTET

=+vm({l—-7)+mr

\/m(l —7)+6mr
II
o bien
m(1—171)+ 0mr
11

=m(l—71)+mr
Resolviendo para 6 obtenemos

m(lfT)(l_ffl)JrHﬁLT:H_Fm(lfi)(ﬂfl)

0:

Otono 2007 - UdeSA: Parcial.

En el servicio de noticias Cityeconémica, del dia 17 de abril de 2007, puede leerse un articulo titulado
“En s6lo un ano las familias duplicaron su nivel de deuda” (fuente original: diario Infobae). En
este articulo puede leerse:
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Segin un informe del Centro de Economia y Finanzas para el desarrollo de la Argentina
(Cefid-ar), las familias argentinas aumentaron su endeudamiento en 10.000 millones de pesos,
entre febrero de 2006 y el mismo mes de este anio. Esa suba implica un crecimiento de casi
el 50% en el stock de crédito. De acuerdo con la evaluacion, las familias aumentaron su
endeudamiento principalmente para lo que puede catalogarse como consumo doméstico, que
incluye desde la compra de electrodomésticos hasta la financiacion de sus vacaciones.

Este problema intenta racionalizar una posible causa (no necesariamente la tnica) de la relacién entre
el incremento en este endeudamiento y la compra de electrodomésticos (mds en general, bienes durables),
a través de una aplicacion de la teoria de la eleccion intertemporal de consumo. Suponga dos periodos,
t = 0, 1. Existe un bien de consumo en cada periodo llamado ddlar cuyo precio nominal es 1 en cada
periodo. En el primer periodo también el consumidor puede comprar una unidad de un bien de consumo
durable, que llamaremos electrodoméstico. Llamando ¢; al consumo de délares de t = 0,1y k € {0,1}
a las unidades de electrodomésticos que elige el consumidor en ¢ = 0 las preferencias de este consumidor
se asumen como representadas por la siguiente funcién de utilidad:

U(cg,c1,k) =lncy + Blney +u (k)

donde u (0) = 0y u (1) > 0. Para nuestra mayor comodidad llamemos a = u (1) . Este consumidor recibe
una dotacién de wq délares en ¢ = 0y de wy > 0 ddlares en ¢ = 1, suponiendo que wy > 0 parat = 0, 1.
El precio de un electrodoméstico en ¢t = 0 es igual a ¢ délares, donde se supone que ¢ = fwg, con § > 0.
Este consumidor tiene acceso a un banco que toma depésitos en délares y presta en délares, todo a una
misma tasa (neta) de interés denotada como r. Denotamos como s al ahorro/préstamo (dependiendo del
signo) que el consumidor realiza en el banco.

1. (10 puntos) Escriba la restricciéon presupuestaria intratemporal en cada periodo por separado en el
caso en que el consumidor compra el electrodoméstico y luego las que corresponde al caso en que
no lo compra.

2. (5 puntos) Obtenga las condiciones de primer orden en cada uno de los dos casos anteriores y
arguya sin demostrar matemédticamente que las condiciones de segundo orden se verifican en este
caso.

3. (5 puntos) Obtenga el valor de s* que maximiza la utilidad del consumidor en cada uno de los dos
casos.

4. (5 puntos) ;Es posible que se dén al mismo tiempo dos condiciones sobre (wg,w1,1+7) y even-
tualmente 6, una que afirme que el consumidor ahorra si no compra el electrodoméstico y otra
en la que afirme que el consumidor toma prestado si compra el electrodoméstico? Demuestre y
explique.

5. (5 puntos) Obtenga la utilidad indirecta para el caso en que el consumidor no adquiere el elec-
trodomeéstico y luego la utilidad indirecta para el caso en que si lo adquiere.

6. (10 puntos) Escriba la desigualdad que implica que el consumidor prefiere comprar el electrodomés-
tico a no hacerlo.

7. (15 puntos) Suponga las condiciones que obtuvo en (4) y (6). Suponga primero que 6 € (0,1).
(Es cierto que el préstamo del consumidor es mayor si (wg,w;) aumentan ambos en una propor-
cion ¢? jEs cierto que el préstamo del consumidor es mayor si sélo wy aumenta? Demuestre
matemé&ticamente su respuesta.

8. (10 puntos) Suponga las condiciones que obtuvo en (4) y (6). Suponga ahora que 6 > 1. Obtenga
la condicién que implica que, atn con 6 > 1, los consumos 6ptimos en t = 0 y en t = 1 son mayores
a cero.

9. (10 puntos) Suponga 6 > 1 .Si wq fuese mayor (con el mismo wy), jes la condicién que obtuvo en
(6) més o menos probable que se verifique? jy la que obtuvo en (8)?
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10. (15 puntos) Suponga las condiciones que obtuvo en (4), (6) y (8). Suponga que 6 > 1. ;Es cierto
que el préstamo del consumidor es mayor si (wp,w;) aumentan ambos en una proporcién ¢? (Es
cierto que el préstamo del consumidor es mayor si sélo wy aumenta? Demuestre mateméticamente
su respuesta.

11. (10 puntos) Suponga que (wp,w1) fuesen un 10% mayor. Suponga que # > 1y las condiciones en
(4), (6) y (8). (En qué porcentaje se incrementa el préstamo del consumidor? ;Es este incremento
aprozimadamente igual al incremento del 50% del crédito que segun el articulo se verificé en
Argentina entre febrero de 2006 y febrero de 20077

Soluciones sugeridas

1. Las restricciones presupuestarias intratemporales en cada periodo en el caso en que el consumidor
compra el electrodoméstico son

co+s+0wg = wo parat=0
wi+s(1+r) parat=1

C1
v las que corresponde al caso en que no lo compra son:

co+s = wp parat=0

¢cg = wi+s(l+r) parat=1

2. Sireemplazamos cada restriccién presupuestaria en la funcién de utilidad correspondiente podemos
computar la CPO con respecto a s en el caso en que compra el electrodoméstico es

pl+r) 1

wi+s(1+7r) w(1-6)—s

y para quien no compra el electrodoméstico:

BA+r) 1
wi+s(l+7r) wo—s

Las CSO se verifican ya que la funcién In ¢y + S1n ¢y es una transformacion logaritimica (y por ende
mondétona) de la funcién Cobb-Douglas coc/f (ademas, la funcién es esrictamente céncava con lo
cual puede demostrarse que el determinante del hessiano orlado es estrictamente positivo, ademéds
que u; > 0, ug > 0)

3. En el caso en que compre el electrodoméstico lo obtenemos de:
wi+s(1+7r)=6(147)[wo(l—0)—s4]
con lo cual (denotando a s¥ el s* cuando compra el electrodoméstico):

rp_ BA+r)w(l—0)—uw
1+r)(1+0)

Similarmente, en el caso en que no compre el electrodoméstico tenemos que

wit+s(l+r)=0(14+7r)(wo—s)

y de aqui despejamos s, cuya solucién denotamos s™VF :

ve _ BA+71)wo—wi
(1+7)(1+23)
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4. Si es posible que se dén al mismo tiempo dos condiciones sobre (wp, w1, 1+ 7) y eventualmente 6,
una que afirme que el consumidor ahorra si no compra el electrodoméstico y otra en la que afirme
que el consumidor toma prestado si compra el electrodoméstico. La razén es sencilla: s < 0 si
y sélo si

w1

U0 < T e

y sVEF > 0 si y sélo si
Wi

B(1+7)wo

En consecuencia, la condicién para que s < 0y s™VF > 0 simultdneamente es
)

1>

w1

B(l+r)wo <1

(1-90) <

Esto significa que la relacién entre el valor presente de la dotacién futura <%) y wo (normaizado
por el coeficiente ) es menor a uno, lo suficientemente pequenio para que un consumidor que sélo
gasta en ddlares tanto en t = 0 como en ¢t = 1 decida ahorrar en ¢ = 0, y por otra parte el costo de
comprar el electrodoméstico fwy es suficientemente grande como para que ese mismo consumidor

decida tomar un préstamo en ¢t = 0.

5. Reemplazando en cada caso obtenemos

Ve :1nGma—@—(ﬂ“Tﬁj%11%—wﬁ>

oo ()
() o (0.

wo(1—=0)(147r)+w; i .
) )+ﬁlnﬁ In(1+8)+

_ (1+6)1n<

e o () o o () )

wo(l—l—r)—I—wl) 0h - In
0 s +BIng —1In(1+p3)

u+5nn(

6. La desigualdad que implica que el consumidor prefiere comprar el electrodoméstico a no hacerlo es
I+ n(we(1-0)14+r)+wi)+a>1+8)In(wy(1+7)+wy)

o bien

a (wo (L+7) +wq)
>1In

(1+8) (wo (1 —=0)(147) +wi)

o bien

( a ) wo(1+7)+wp
exp >
(1+58) wo(1=0)(1+7)+w

7. Supongamos que (wp,w1) aumentan ambos en una misma proporcién ¢. Dado que la desigualdad

en (6) se verifica el consumidor decide comprar el electrodoméstico. Dado que las desigualdades en
(4) se verifican entonces sabemos que s¥ < 0. Transcribimos s¥ aquf:

BA+r)wo(1—06)—wy
(1+7r)(1+5)
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10.

si (wo,w1) aumentan en una proporcién, suponemos que las dotaciones con aumento pueden es-
cribirse como ((1 + ¢)wo, (1 + @) w;) . En consecuencia el monto de s¥ es ahora

e BN+ 1=0) ~ (1 +0)w

¢ - 1+r)(1+p)

_ [ﬂ(l—kr)wo(l—ﬁ)—wl
(1+7)(1+73)

(1+9¢)

con ¢ > 0. Dado que {%} < 0, la conclusién es que si (wg,wi) aumentan en una

proporcién ¢ el endeudamiento (el negativo de s¥) aumenta en la misma proporcién. Si sélo wg
aumenta podemos observar que

ast  B(1+r)(1-0)

dwy  (1+7)(1+B)

E .
Dado que 6 < 1 tenemos que gio > 0. Pero entonces, si wg aumenta, lo hace s¥, pero entonces s

se hace menos negativo, siendo entonces menor el monto de préstamo que el consumidor decide en
t = 0 cuanto mayor sea wy.

E

Para responder esta pregunta, dado que por las condiciones en (4) y (6) el consumidor toma un
préstamo en ¢ = 0 para comprar el electrodoméstico (ya que la desigualdad (6) afirma que le es
preferido a no comprarlo) entonces obtenemos los consumos directamente:

B 0 Cwo(1=0)(1+7)+w
w0 = woll=0) = =T

[wo(1—=0)(1+7)+ wi]

B B B

cg = wi+s T (1+7r)="——>=
1 U0 =)

Claramente entonces ¢ > 0y ¢ > 0 si y s6lo si

!

IR

(10 puntos) La condicién en (6) es

a wo(l+7)+w;
eXp<(1+6)> 2 o (=0 (1 +7) +

wo (147)4wi
wo(1-0)(1+7)+wy’
cual para un dado a y £ un valor més grande de wg hace que la desigualdad sea menos probable

que se cumpla (de hecho, para

con (1 —60) < 0. Claramente esto implica que si wg es mds grande, lo es con lo

@-11+r)

el denominador wq (1 —6) (1 +r) + w; es practicamente cero y entonces la desigualdad no podria
ser cierta). En el caso de la desigualdad del punto (8):

W > wjy =

w1

im0

w1
wo(1+7)

claramente el lado izquierdo es decreciente en wg con lo cual cuanto mayor sea wg menor es
y menos probable es que esta desigualdad se cumpla.

Supongamos que las condiciones en (4), (6) y (8) son ciertas y que # > 1. En este caso el préstamo
que toma el consumidor (para comprar el electrodoméstico) es nuevamente:

BA+r)wo(l+¢)(1—0)—(1+d)w:
(1+7)(1+8)
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Por los mismos argumentos que en el punto (7), si tanto wg como w; fuesen m4s grandes en una
proporcién ¢ entonces s” también es mayor en una proporcién ¢ Si sélo wo aumenta otra vez
comprobamos que

as?  B(l+7r)(1-06)

dwo  (L+7)(1+5)

E . . .
pero como ahora 6 > 1 entonces gi - < 0. Esto significa que si wy es mayor, es menor entonces

E

sF. Pero como s < 0 entonces un menor s es equivalente a decir que el monto de préstamo que
toma el consumidQOor es mayor cuanto mayor sea wy.

11. En este caso tenemos que ¢ = 0.1. Suponiendo 6 > 1y las condiciones en (4), (6) y (8), el préstamo
tomado por el consumidor serfa simplemente
Bl+7)wo(l—0)—w
(ETIET)

(1.1)

Esto significa que el incremento del préstamo es del 10%. Claramente este incremento no es
siquiera aprozimadamente igual al incremento del 50% del crédito que segun el articulo se verifico
en Argentina entre febrero de 2006 y febrero de 2007. Esto podria interprtarse como el hecho de
que no podria explicarse el incremento del monto de préstamo por un aumento del ingreso corriente
y del ingreso futuro (percibido) del 10%, que es un poco superior a lo que se increment6 el producto
anualmente en el dltimo trienio.

Segundo cuatrimestre 2007 UBA. Parcialito

En la coyuntura actual una de las preocupaciones més grandes hacia el futuro es lo que ocurrird con
el accionar de los gremios. En su edicién impresa del dia 28 de setiembre de 2007 el diario El Cronista
Comercial publica un articulo titulado "Gremios le ponen precio al pacto social: 30% para
salarios". El mismo tnitulo sugiere que para que no existan mayores "conflictos" el incremento salarial
tendrd que tener ese piso. Este problema simplemente intenta racionalizar la existencia de un precio por
parte de un trabajador para evitar un conflicto sindical y eventualmente originar mayores costos a través
de medidas de fuerza. Suponga entonces un consumidor-trabajador que debe decidir primero si aceptar
trabajar una cantidad de horas que luego decidira por un salario w por unidad de tiempo o, en su lugar,
recurrir al paro. Si este trabajador decide no recurrir al paro y trabajar, suponemos que entonces el
trabajador decide la cantidad de horas trabajadas y la cantidad de horas consumidas como ocio, de una
dotacion total de H > 1 horas. Sea [ el consumo de horas de ocio. Este trabajador consume adem.as un
conjunto de bienes cuyo precio normalizamos a 1. Sea c el consumo de esos bienes. Las preferencias de
este trabajador (dado que decide trabajar y no recurrir al paro) se representan por la funcién de utilidad

u(c,l):A\[l-i-\ﬁ

con A > 0. Si decide recurrir al paro, obtiene un consumo de ocio de H horas y con probabilidad n €
(0,1) sus reclamos tienen un impacto tal que recibe un subsidio igual a una cantidad de bienes igual a
tres veces lo que obtendria si no recurriese al paro y trabajase al salario w la cantidad de horas deseada
y con probabilidad (1 — 1) obtiene un consumo de 0 bienes. Las preferencias sobre consumo de ocio y
de bienes se representan del mismo modo que en el caso en que no recurre al paro.

1. (15 puntos) Plantee el problema de este consumidor si decide trabajar y no recurrir al paro

2. (15 puntos) Obtenga las condiciones de primer orden correspondiente al problema anterior; ;se
cumplen las condiciones de segundo orden? Justifique su respuesta (no tiene necesariamente que
demostrar que se cumplen estas iiltimas, pero su respuesta debe estar demostrada de alguna man-
era)

3. (10 puntos) De las condiciones del punto anterior obtenga el valor de [ y el de ¢ que surgen de ellas

4. (10 puntos) Escriba la utilidad "indirecta" del trabajador si decide trabajar y no recurrir al paro

25



5. (10 puntos) Escriba la utilidad esperada de este trabajador si decidiese recurrir al paro
6. (15 puntos) Obtenga la utilidad indirecta del trabajador antes de decidir si recurrir al paro o no

7. (10 puntos) Del punto anterior: escriba entonces la desigualdad que caracteriza al trabajador que
decide trabajar y no recurrir a la medida de fuerza.

8. (15 puntos) Del punto anterior: ;jes posible predecir si el trabajador decide recurrir al paro o
trabajar cuando w | 07 ;y cuando w es suficientemente grande?

Soluciones sugeridas

1. (15 puntos) El problema de este consumidor si decide trabajar y no recurrir al paro puede plantearse
como
max AVi+ /¢ sujeto a ¢ =w (H —1)
,c

conl < H.

2. (15 puntos) Luego de reemplazar la restriccién de presupuesto en la funcion de utilidad el problema
es simplemente elegir [ que maximice AvVI + y/w (H —1).La condicién de primer orden correspon-
diente al problema anterior es:

A Vvw

Wi 2J/(H ) =0

Notese que la funcién de utilidad es estrictamente concava, esto es, te. < 0y uy < 0, con ue.uy -
2u;. >0. Esto implica que el determinante de la matriz

Uce  Uel  Ue

Ule U W

u. w0
dado que u;. = ue = 0 esigual a fugu” — u%ucc > (0.Por lo tanto las preferencias son estrictamente
convexas y por lo tanto se cumplen las condiciones de segundo orden.

3. (10 puntos) De las condiciones del punto anterior despejamos el valor de ! que satisface la condicién
de primer orden:

A2 M A2
(H-)=wl=1 = Trw
y entonces
A? w*H
M
¢ v ( A2 +w ) A2 +w

4. (10 puntos) La utilidad "indirecta" del trabajador si decide trabajar y no recurrir al paro es

A2 w2H H
Ay ——H — =/ A?
\/A2+w +\/A2+w ( A2+w>( +w)

= VH\/(A? +w)

VT

5. (10 puntos) La utilidad esperada de este trabajador si decidiese recurrir al paro es simplemente

3w2H
AV H
VH + |25

[ 3w?H

VP = g +nAVH
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6. (15 puntos) La utilidad indirecta del trabajador antes de decidir si recurrir al paro o no es
w2
V= maX{VT;VP} = max {\/ﬁ\/(AQ +w);VH (A—i—m/ A??j—w> }

7. (10 puntos) Del punto anterior deducimos que la desigualdad que caracteriza al trabajador que
decide trabajar y no recurrir a la medida de fuerza es simplemente

3w?
V(A2 > \ ——
(A2+w)> A+ 2w

8. (15 puntos) Del punto anterior tomamos primero el limite de w | 0 a ambos lados de la desigualdad,

el cual se transforma en
A>A

el cual en rigor se transforma en igualdad. Esto significa que cuando el salario es infinitesimal (o
despreciable) el consumidor tenderd a estar indiferente entre elegir trabajar por un salario casi nulo
o realizar un paro y cobrar con probabilidad 1 un pago casi nulo.

Luego tomamos el limite con w tendiendo a infinito: el lado derecho tiende a infinito, y lo mismo
ocurre con el lado derecho. Ante este problema de comparar infinitos (lo cual significa una inde-
terminacion) tomamos la fraccién

A+ /2
(A2 +w)
Utilizando L'Hopital tenemos que
1— w
w2 [ 2(A2+w)}
. A+ n A;j-'w . 7]\/3 (A2 4w)1/? . w
lim ———— = lim —————— = lim 772\/3 -t ——= :n\/§
wW— 00 (AZ + "LU) wW— 00 m wW— 00 2 (A —+ w)
Esto significa que si n > % entonces para un w suficientemente alto A + n Aifw es mayor

que /(A% + w) y por lo tanto preferird ir al paro, mientras que si n < % entonces para un w
suficientemente alto A + 14/ % es menor que /(A2 + w) y por lo tanto preferird trabajar.

Otono 2008 UdeSA. Parcialito

Desde al menos dos anos (desde el ano 2006) la tasa de inflacién volvié a instalarse (después de
mas de quince afios de cierta estabilidad de precios salvo en el afio 2002) como uno de los principales
ejes de las discusiones econémicas en Argentina (basta con leer titulares de suplementos econémicos
como los del diario La Nacién del 27/03/08). De todos modos, el problema de su "medicién" dista de ser
trivial. Este problema ilustra precisamente acerca del problema de medir la "inflacién relevante" para dos
consumidores distintos. Supongamos dos hermanas mellizas, Alicia y Beatriz, que reciben en principio
un mismo ingreso m > 0 y ambas consumen solamente dos productos: yogurth de frutilla y agua mineral.
Sea x1 los litros de yogurth consumidos y zo los de agua mineral. Ellas compran estos productos en
el supermercado, y los precios por litro de cada uno de estos productos son p; y po respectivamente.
Cada una de las hermanas posee preferencias definidas sobre canastas (z1,z2), que satisfacen todos los
axiomas vistos en clase y que tienen la siguiente representacién a través de las funciones de utilidad

Ut (21, 22) = (1) (22) ™"

donde i € {A, B}, queriendo decir que i = A se refiere a Alicia e i = B se refiere a Beatriz. Suponemos

concretamente que vy = % y que agp = %
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(10 puntos) Plantee el problema de cada hermana i de eleccién de la canasta 6ptima dados
(p17p27m)
(

10 puntos) Obtenga las condiciones de primer orden de cada consumidora.

. (10 puntos) De su respuesta anterior obtenga =7 y x4 como funcién de p1, p2 y m para cada
hermana. Arguya sin demostrar mateméticamente que se verifica la condicién de segundo orden
en este caso.

. (10 puntos) Obtenga la funcion de utilidad indirecta de cada hermana.

. (15 puntos) Suponga a partir de este punto hasta el final del ejercicio que ahora los precios de cada
bien no son mds p; ni ps sino py - (1 + 1) y pa - (1 4 m2) respectivamente, con w1 > 0y mg > 0.
Suponga que m no varfa. Demuestre entonces que cada una de las dos hermanas se encuentra peor
(desde el punto de vista de su utilidad) con este incremento de precios.

. (15 puntos) Siguiendo con los mismos supuestos sobre los precios, suponga ahora que el padre de
Alicia y Beatriz les aumenta el ingreso nominal de m a m (1 + 7,,), con 7, > 0 tal que

1 1
In(l+m,)= §ln(1—|—ﬂ'1) + §ln(l+7r2)
. Es cierto que con este incremento de m tanto Alicia como Beatriz obtendrén un nivel de utilidad
igual o mayor que antes del incremento en p1, po y m? Si la respuesta es no, entonces diga si al
menos una de las hermanas estd mejor con este m, dados m; y 72, 0 si en realidad su respuesta
depende de alguna condicién adicional no especificado en el ejercicio hasta aqui.

. (15 puntos) Suponga que el padre de las mellizas decide incrementar m pero de modo diferenciado:
a Alicia le dard m - (1+74) y a Beatriz m- (1 4+ wp) . Para realizar esto, entonces él contrata sus
servicios ya que los valores de 4 y de 75 no pueden tomar cualquier valor. El desea incrementarle
a Alicia el ingreso de m am- (14 m4) de modo tal que una vez que Alicia recibe este iltimo monto
de ingreso su nivel de utilidad es el mismo que previamente al incremento en precios; lo mismo se
aplica a Beatrix con respecto al valor de mp.Dadas estas restricciones, obtenga cudl debe ser w4 y
cudl wp para que verifiquen esas condiciones.

. (15 puntos) Suponga que definimos la tasa de inflacién relevante para un consumidor como aquella
a la cual los ingresos nominales de ese consumidor debe incrementarse para mantener su utilidad
(maximizada) en un mismo nivel ante incrementos en los precios p; y ps.Dada su respuesta en el
punto anterior, ;existe en este caso una tunica tasa de inflacién relevante? Si la respuesta es no,
explique qué es lo que las diferencia en este caso.

Soluciones sugeridas

1. (10 puntos) El problema de cada hermana i de eleccién de la canasta éptima dados (p1,p2, m) es

max (xl)m (%)1—% sujeto a p1af + paxhy <m

(v1.53)

2. (10 puntos) Las condiciones de primer orden de cada consumidora son simplemente

Q; (w’i)ai_l (xé)l_ai = \p1; (1 — ) (le)a (xé)_a = \'py
P&} + path = m

donde A es el multiplicador de Lagrange asociado al problema planteado en el primer punto,
reconociendo que en la solucién A* > 0.
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3. (10 puntos) Del punto anterior despejamos xi* y z5* como funcién de pi, p» y m de la siguiente
manera: de las dos primeras condiciones de primer orden sabemos que

(I VR T
o) @) @) "\ H

p233i = Lo pll‘i
2 o 1

%

con lo cual

y reemplazando en la restriccién presupuestaria:

l—a;\  przg
(67} (673

[2E <1 +

entonces

21" (p1,m) = M, entonces x5 (p2, m) = Q
P D2

La condicién de segundo orden se verifica ya que se trata de preferencias Cobb-Douglas con o =
a; y B =1—q;. Se demostré en clase que toda preferencia Cobb-Douglas satisface la condicién de
estricta convexidad.

4. (10 puntos) La funcion de utilidad indirecta de cada hermana ¢ es simplemente

Vi (plaPQ,m) = (m’{l)at (xij)lfai

- (o) ()

ma (1 —ay)'

plipy
En consecuencia
1\1/5 (4\4/5 3\3/5 191\2/5
m = 3 m - =
VA (pl,pQ,m) - %; VB (plaPQam) = %
pl p2 pl p2

5. (15 puntos) Suponiendo a partir de este punto hasta el final del ejercicio que los precios de cada
bien son py - (1 + 1) y pa - (1 + 72) respectivamente, con 71 > 0y w2 > 0, si m no varia, entonces
cada una de las dos hermanas se encuentra peor (desde el punto de vista de su utilidad) con este
incremento de precios pues

a; 1—oy
Vi (L) e (L) m) = e med
(pr- (L4 m))™ (p2- (1 +m2)) ™

1 1 1
Pero p; - (1+7T1) >Dp1y p2- (1+7T2) > po. Por lo tanto (TR < piTL y a-(iFma))i— o0 <
%%.En consecuencia
Pa
ma® (1 —a;) ™ mad (1 —ag)' ,
: - I—o; - 1—01, = V" (p1,p2,m)

(p1- (1 +m1)™ (p2- (14 m2)) P1iD2

6. (15 puntos) Siguiendo con los mismos supuestos sobre los precios, se supone ahora que el ingreso
nominal es m (1 + mp,), con 7, > 0y que satisface:

1 1
ln(l—l-ﬂ'm):§ID(1+771)+§1H(1+7T2)
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La utilidad indirecta es ahora

m (14 mm)a® (1 —a;) ™
(p1- (14 mp))™ ( p2- (L4 m2))

v (pl : (1 +7"'1) yP2 - (1 +71'2)a7n(1 +7Tm)) =

Tomando logaritmo natural tenemos que

IV (pr-(1+m),p2- (L4+m2),m(1+mp))

= Inm—ao;lnpr — (1 —a;)lnps+a;lne; + (1 — ;) In (1 — o)

+In(1+my)—aln(l+7)— (1 —ca;)ln(l+ m9)

y que
InV? (p1,p2,m)=lnm—q;lnp; — (1 —a;)Inps + a;Ine; + (1 — ;) In (1 — ;)
Por lo tanto es claro que
IV’ (pr-(14+71),p2- (1+7m2),m(1+mm)) — IV’ (p1,p2, m)
= In(l4+7m,)—aln(l+m)—(1—q;)ln(l+ms)

Pero In (1 + ) = $In(1+71) + 3 In(1 4 m2), y por lo tanto

V' (py-(1+ m) 2+ (L4 m2),m(1+mm)) = IV (p1, p2,m)

= % (L4m)+ ln(1+7r2) ailn (14 m) — (1 —a;)In(1+ )

1
( )hl 1+7T1)+(2(104,;)>1n(1+7r2)
En consecuencia,

anA (pl : (]- +7Tl) y D2 - (]- +7T2)7m(1 +7Tm)) _IHVA (plva,m)

— (;é) In(1+4m)+ (;g) In (1 + 72)

= iln(l-i-’/Tl)—

3
10 —1n(1+7r2)

10

InVE (p1-(A+m1),p2-(14+m),m(1+my)) —InVE (p1,p2,m)
1 3 1 2

1
= —— 1 1 —In(1
10 n(l+m)+ 10 n(1l+ms)
Esto implica que con este incremento de m para w1 y 7o distintos entre si no es cierto que Alicia y
Beatriz obtendran ambas un nivel de utilidad igual o mayor que antes del incremento en p1, ps v
m.Si w1 y 7o fuesen iguales entonces las dos hermanas obtendrian un nivel de utilidad indirecta igual
bajo la configuracién (p1, p2, m) que bajo la configuracion (py - (1 +71),pe - (1 +m2),m (1 + 7).

Claramente, si w1 > 72 entonces Alicia estard mejor y Beatriz peor bajo la configuracion (py - (1 + 1), po

relativo a (p1,p2,m). Si M1 < 72 entonces es Beatriz quien estd mejor y Alicia la que estd peor
bajo la configuracion (py - (14 m1),p2 - (1 4+ m3),m (1 4+ mp,)) relativo a (p1, pa, m).

. (15 puntos) Alicia recibe m - (14 m4) tal que
VA (pl : (1 + 7Tl) yP2 - (]- + 71—2) 7m(1 + WA)) = VA (p17p27m)

o bien

m(1+ 74 3 O wm) )
(p2

(pr-(L+m)) > (oo - (L 4m))*® pl/opsl?
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Simplicando términos la igualdad anterior es idéntica a

1+my
(1+m)"° (14 m)

3/5

o bien
TA = (1 —|—7T1)1/5 (1 —|—7T2)3/5 -1

Similarmente, Beatriz recibe un ingreso m- (1 + 7g) tal que

m(1+7p) () (2 w7 (R

(pr- (L + 7)) (po - (14 72))*/" py°p3/?

y simplificando la igualdad anterior es idéntica a

(1 + 7TB)
(1+m)%° 1+ m)

2/5

o bien
mp=1+m)%" 1 +m)*" -1

8. (15 puntos) Si se define la tasa de inflacién relevante para la hermana ¢ € {4, B} como aquella a la
cual los ingresos nominales de ella debe incrementarse para mantener su utilidad (maximizada) en
un mismo nivel ante incrementos en los precios p; y pa,que la tasa de inflacién relevante para A es
esencialmente el valor de w4 obtenido en el punto previo, mientras que para B es el valor de 7g.
Entonces sélo existe en este caso una tnica tasa de inflacién relevante si w1 = w9 = m, en cuyo caso
TAa =7 = w. Sim es distinto de w4 entonces w4 es distinta de wg y por lo tanto no existe una
unica tasa de inflacién relevante. La diferencia radica en que w4 y mp depende de las preferencias
de A y B respectivamente: en este sentido es que si los precios nominales aumentan pero no de
manera totalmente uniforme, la inflacién que es relevante para una no lo es para la otra hermana
debido a que las canastas éptimas entre ellas son distintas.

Primer Cuatrimestre 2008 UBA. Parcialito

Un articulo recientemente publicado en el diario La Nacién (10/03/08) en la seccién 2 se titula
"Hasta el 50% de lo que paga el consumidor se va en impuestos". El mismo menciona un informe del
IERAL (Instituto de Investigaciones dependiente de la Fundacién Mediterrdanea) que cuantifica el peso
de los impuestos al realizar compras de distintos bienes de consumo. Por ejemplo, " Entre los productos
alimenticios, el informe del Ieral concluye que las carnes costarian entre el 86,9 y el 89,1% de su precio
de no existir los impuestos. Una situacion similar se da en el caso de las frutas, verduras y legumbres:
entre el 12 y el 13% de los valores de venta corresponden a los recursos fiscales." Una pregunta que
puede surgir inmediatamente es si esta es una manera "eficiente" de recaudar impuestos (en este caso el
concepto de eficiencia se relaciona con el bienestar de los consumidores que pagan estos impuestos). El
siguiente ejercicio constituye una ilustracién de este problema. Suponga un consumidor que recibe un
ingreso de m pesos y consume s6lo dos bienes: bola de lomo y tomates. Sea x; y x2 los kilos de lomo y
los kilos de tomates consumidos en una canasta (x1,x2). Sea p1 y p2 los precios sin impuestos, y sea 71
y T2 las alicuotas de los impuestos ad-valorem que este consumidor debe obtener. (Segun lo que afirma
el informe del IERAL estas dos alicuotas debvieran estar cerca de 0,12 o 0,13.) Esto signfica que el
consumidor debe pagar una proporcién 71 (en conceptos de impuestos) del VALOR del gasto en bola de
lomo (valuado a precios sin impuestos), y lo mismo se aplica con respecto a 7o por impuestos al gasto en
tomates. Suponga que 71 # T2. Este consumidor posee preferencias definidas sobre las canastas (1, x2)
que satisfacen los axiomas conocidos y puede re‘resentarse por la siguiente funcién de utilidad:
«

U(z1,29) = 2¢w5”

1. (10 puntos) Plantee el problema de este consumidor.
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2. (10 puntos) Obtenga las condiciones de primer orden correspondientes al problema planteado arriba.
Argumente sin necesidad de demostrar que se verifican la condicién de segundo orden.

3. (10 puntos) De las condiciones de primer orden obtenga la demanda marshalliana por cada uno de
los dos bienes.

4. (10 puntos) Obtenga la utilidad indirecta como funcién, entre otras variables, de m, p1, p2, 71 y
T92.

5. (10 puntos) Suponga ahora que el Estado, en lugar de cobrar impuestos por compras de bola de
lomo y tomate, decidiese suprimir estos impuestos y reemplazarlo por un impuesto sobre la renta
(nominal) cuya alicuota es 7,,. Vuelva a plantear el problema del consumidor en este caso.

6. (10 puntos) Obtenga nuevamente las condiciones de primer orden y luego de las mismas obtenga
las expresiones de las demandas marshallianas.

7. (10 puntos) Obtenga nuevamente la utilidad indirecta para este caso.

8. (15 puntos) Suponga que 7, es tal que la recaudacién total bajo el segundo régimen impositivo es
la misma que bajo el primero. Obtenga el valor de 7,, que satisfaga esta condicién. Llamemoslo
71 . Bajo esta alicuota: el consumidor estd mejor o peor bajo el segundo régimen impositivo que
bajo el primero?

9. (15 puntos) Suponga ahora que 7,, es tal que el consumidor estd igual (desde la perspectiva de sus
preferencias) bajo el segundo régimen impositivo que bajo el primero. Llamemos a este valor de la

alicuota 72,. Con esta alicuota: jobtiene el Estado de parte de este consumidor una recaudaciépn

mayor o menor bajo el segundo régimen que bajo el primero?
Soluciones sugeridas
1. (10 puntos) El problema de este consumidor es

(max) z¢xs”® sujeto a py (1 +71)x1 +p2 (14 72) 22 <m
T1,T2

En rigor, ya que 0 < o < 1 estas preferencias se encuentran incluidas en la familia de funciones de
utilidad tipo Cobb-Douglas y por lo tanto de las demostraciones vistas en clase la solucién de este
problema implica que la restriccién se verifica con igualdad.

2. (10 puntos) El lagrangiano correspondiente al problema planteado en el punto 1 es
L=afcs *+X(m—p1 (14+71) 21 —p2 (1 +72) z2)
Las condiciones de primer orden correspondientes al problema planteado arriba son:
axd ey = Apy (L+71) =0; (1 —a)afas® — Apa (1 +72) =0
m—p1(1+71)21 —p2(1+72)22=0

La condicién de segundo orden se verifica ya que, segiin las demostraciones vistas en clase, toda
funcién de utilidad Cobb-Douglas satisface el axioma de estricta convexidad.

3. (10 puntos) De las dos condiciones de primer orden obtenemos como es de costumbre:

azlzy ™ ams pi(l1471)
(1-a)zfx;* (1—a)zr  p2(l+72)

1=a) pi+71) . Reemplazando

ya que en la solucién del problema AM > 0. Por lo tanto zo = ( o) pa(idra)
esta relacion en la restriccién presupuestaria y despejando x; llegamos a que

oM _ am
! p1(1+71)

y por lo tanto
v (d=—a)m
1:2 -
p2 (14 72)
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4. (10 puntos) La utilidad indirecta es

Vi = (i) (iats)

ma® (1 —a)

(p1 (T4 71))" (p2 (1 + 72))17a

5. (10 puntos) El problema del consumidor ahora es

max x‘fméfa sujeto a p1x1 + poxa < (1 —7,)m

(z1,22
6. (10 puntos) El Lagrangiano en este caso es:
L=afaey "+ A(m (1= Tp) — 11 — paws)
Las condiciones de primer orden son
axd tey Y = Apr = 0; (1 —a)zfey® — Ap2 =0
m(1—=Tm) —p121 — paze =0

De las dos condiciones de primer orden obtenemos como es de costumbre:

axr xy ¢ ara  p1

(1-a)azgz,® (I—a)z1  po

ya que en la solucién del problema AM > 0. Por lo tanto x5 = (1?7“) g—;xl.Reemplazando esta

relacién en la restricciéon presupuestaria y despejando z; llegamos a que las expresiones de las

demandas marshallianas son:
v am(l—71y,)

xl —_—
p1

w . (=a)ym(l—14,)
b2

5 =

7. (10 puntos) La utilidad indirecta para este caso es simplemente:

_ m—tm)at(l-a)"
pipy°

8. (15 puntos) Si 7, es tal que la recaudacion total bajo el segundo régimen impositivo es la misma
que bajo el primero entonces

1 M M amTi1p1 (1 - a) mTap2
T,,M = T1Pp1X] ~+ TapaXy =
" it 2b2s p1(1471) p2 (14 72)
_ amT (1 —a)mre
o (1 =+ 7'1) (1 + 7'2)
Es decir
1 Ty (1—a)Te

T =

_|_
o (1471) (+72)

V. =3, T1 =7y Toa=7%
Dados los valores de « }L, 110 é entonces

101 302 1 1
Lo 20 20 D 014772
Tm =311 T a12 " aq Ty 0T
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Bajo esta alicuota: la utilidad indirecta es

.
IS

0,852272727m (1)

(1)

1 3
4 4
P1 Do

mientras que en el régimen impositivo que implica impuesto al consumo la utilidad indirecta es

Pero 0, 852272727 > W = 0,851659302. Por lo tanto el consumidor estd mejor bajo el

segundo régimen impositivo que bajo el primero.

9. (15 puntos) Si ahora 7, es tal que el consumidor estd igual (desde la perspectiva de sus preferencias)
bajo el segundo régimen impositivo que bajo el primero entonces

m(1—712)a" (1—a) ™ B ma® (1 —a)' ™
pipy (p1 (L+71)" (2 (1 +72)' ¢
o bien 1 1
(1 — 7—7277,) = = = 0,851659302

A+7)"A+72)7" (1.1 (1.2)%*
y por lo tanto
72 =0,148340698

Con esta alicuota el Estado de parte de este consumidor obtiene una recaudacion de 0, 148340698 m,
pesos. Con el régimen basado en impuesto al consumo la recaudacioén es

amTip, (1 — ) mTaps

p1(L+71) pa (14 72)

amTi (1—a)mry [ (1/4)(1/10) = (3/4)(1/5)
Ot (It7) _< i 12 >m
= 0,147727273m

M M
T1p12] + T2peZy =

el cual es menor que la recaudacién obtenida en el régimen de impuestos sobre los ingresos.

Segundo Cuatrimestre 2008 UBA. Parcialito

El viernes 19 de setiembre de 2008 aparecié una nota en El Cronista titulado "La crisis de EE.UU.
afectard a la préxima temporada de turismo" (pdg. 18). En el mismo se menciona una afirmacién de
Antonio Falcone, presidente de la JURCA (la cdmara que nuclea a las aerolineas internacionales), quien
dijo que "el turismo siempre es muy sensible a la actividad econdmica, ya sea positiva o negativa. Nosotros
nos vemos afectados exponencialmente". Este ejercicio intenta entender mediante una aplicacién de la
teoria del consumidor este tipo de comportamientos de demanda de servicios turisticos. Considere un
agente en Europa, quien recibe una dotacién de H > 0 horas, parte de las cuales puede consumir como
ocio, mientras que el resto de las horas son ofrecidas como trabajo. Sea w el salario por hora de trabajo
medido en euros. Ademds de consumir ocio, consume otros dos bienes: por un lado, un "combo" de
servicios turisticos, medido en horas, y denotado como T'; por el otro, un agregado de otros bienes de
consumo denotado como c. El precio del combo de servicios turisticos es p medido en euros, mientras
que el precio de ¢ es 1 (por lo tanto ¢ se mide en euros directamente). Este consumidor europeo posee
preferencias que satisfacen los axiomas bédsicos vistos en clase, que estdn representadas por la siguiente
funcién de utilidad

U ((1,T),c) = [min {l, T"? + nc'/?

con n < %
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1. (15 puntos) Escriba la restriccion presupuestaria de este consumidor.

2. (10 puntos) Plantee el problema del consumidor escribiendo cuidadosamente cada uno de sus ele-
mentos

3. (15 puntos) Dada cualquier cantidad c¢ de bienes, jqué relacién se debe cumplir entre 1 y T en la
canasta 6ptima?

4. (15 puntos) Reemplace la relacion anterior en la restriccion presupuestaria, y luego reemplace la
misma en la funcién de utilidad. Escrinba entonces el problema del consumidor como funcién de
una Unica variable.

5. (15 puntos) Del problema planteado en el punto anterior obtenga la demanda éptima por el ocio,
v luego la de los servicios turisticos.

6. (5 puntos) Si lo que dice Falcone es cierto, esto significaria que la relacién entre el salario w como
indicador de actividad y la demanda por servicios turisticos es exponencial. ;Se ccumple esta
relacién en este ejercicio? Justifique su respuesta.

7. (10 puntos) De su respuesta del punto 5, compute la derivada de la demanda 6ptima por los servicios
turisticos con respecto al salario y también con respecto al precio de los servicios turisticos en euros.

8. (15 puntos) Suponga que efectivamente se observa en octubre de 2008 que la demanda por servicios
turisticos se reduce. jAfirmaria usted que la razén fue la consecuencia de la crisis financiera en los
salarios de los trabajadores o que la misma se debié a la inflacién en euros de servicios turisticos
en Argentina, o no podria distinguirlos? Justifique su respuesta.

Soluciones sugeridas

1. (15 puntos) La restriccién presupuestaria de este consumidor es simplemente

c+pT =w(H-1)
2. (10 puntos) El problema del consumidor se plantea del siguiente modo

max {[min{l,T}]l/Q—I—ncl/Q} sujetoa c+pT =w(H —1), l €[0,H|

1,T,c

3. (15 puntos) Dada cualquier cantidad ¢ de bienes, la relacién que se debe cumplir entre [ y T" en
la canasta 6ptima es que [ = T. La razén para esta afirmacién es que, sea cual sea c, la parte de
la funcién de utilidad min {/, 7} muestra que el consumidor considera a ! y T' como complementos
perfectos, consumiendo a ambos bienes en proporciones iguales. (Sil fuese menor estrictamente a T,
al consumidor le convendria reducir marginalmente su consumo de 7'y aumentar marginalmente el
de I de modo tal que la restriccién presupuestaria se mantenga con igualdad y en ese caso min {I, T}
se incrementaria. El argumento opuesto se presentaria si [ > T').

4. (15 puntos) Reemplazando I = T en la restricciéon presupuestaria, tenemos que
c=wH —1(w+p)

y luego, reemplazando esta iltima igualdad en la funcién de utilidad, el problema del consumidor
queda asf:

1/2 B 1/2
e 02 4 (wH 1w +p)"?}

5. (15 puntos) Suponiendo que en la canasta éptima {"™ € (0, H) entonces la demanda 6ptima por el
ocio se obtiene de la condicién de primer orden:

1 _
51_1/2—g(w+p)(wH—l(w+p)) 12 -9
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Por las dudas: nétese que si derivamos con respecto a [ por segunda vez, la derivada segunda es

1. .
—72 = T (w+p)* (wH L (w+p))

—3/2

que es claramente estrictamente negativo (con lo cual la funcién a maximizar es estrictamente
coéncava y por lo tanto de la condicién de primer orden se obtiene el maximo de la funcién). La
demanda éptima por el ocio es entonces

(wH 1 (w +p)"* = n(w+p)1}/?
o elevando al cuadrado a ambos lados:
wH =1 (w+p) =7° (w+p)°1
Despejando [ llegamos a I™ (w,p, H)

wH
(w+p) n? (w+p) +1]

" (w,p,H) =

y dado que T' = [ en la canasta 6ptima entonces la demanda marshalliana de los servicios turisticos

es
wH

3)

. (5 puntos) Claramente, si la relacién entre el salario w como indicador de actividad y la demanda
por servicios turisticos fuese exponencial deberia verse una relacién asi:

T (w,p, H) = @ (p, H) e** + A (p, H)

para algin o > 0, y alguna funcién ® y otra A. Sin embargo, la funcién T™ obtenida en este
ejercicio (expresién 3) claramente no posee esta propiedad.

. (10 puntos) Computamos primero la derivada de la demanda 6ptima por los servicios turisticos
con respecto al salario:

orm ) [P (wrp) +1] —w [P wp) + 140 (wtp)]
ow - 271 9 2
I (w+p)” [7? (w+p)+1]
_ H—(w+p)2n2+(w+p)—w[2n2(w+p)+1]
I (w+p)* [0 (w+p) + 1
_ H'(w+p)2n2+(w+p)—w[2n2(w+p)+1]
(w+p)° [0 (w+p) + 1
_ H-w2172+p2172+2wp172+(w+p)—2772w2—2772wp—w]
I (w+p)* 02 (w +p) + 1]
_ oyl P tp -t
| (w+p)* [0 (w+p) + 1)°

Notese que el numerador es positivo si y sélo si

1+pn?
)< p(1+pn?)
w
Pero sabfamos que 7 < %, por lo tanto, si
1 1 2
1_ved+pr?)
2 w



m . . o . ;o
entonces 88% > 0. La derivada con respecto al precio de los servicios turisticos en euros es

orm o [— [1? (w+p) + 1+ 9% (w+p)]
p (w+p)* 7% (w+p) + 1)*

2n% (w+p) +1

= —wH 5
(w+p)” [n* (w +p) + 1]

2

que es claramente negativo.

8. (15 puntos) Dado que la cantidad de servicios turfsticos se reduce, la posibilidad de identificar el
origen de esta caida en T' depende de alguna informacién adicional. Si supiéramos que 7 es tal

14+pn? , . . ; :
que n > w, entonces podriamos adjudicar la caida en T' a un incremento en p,ya que la
. Vop(4pn?) . ., L , .
desigualdad n > w implicarfa que 7™ aumentarfa si w se reduce, y no al revés. Pero si
p(1+pn?) 1 _ p(l+pn?)

supieramos que 7 < - (0 en su defecto, que al menos 5 < ” ), en este caso tanto un
incremento en p como una disminucién en w implicaria una reduccién en T, haciendo imposible
entonces una identificacién puramente cualitativa del origen de la caida en T.

Otono 2009 UdeSA. Parcialito

En un articulo publicado el 23 de marzo de 2009 en el Suplemento Econémico del diario La Nacién,
(pag. 3) firmada por Oliver Galak y titulado "Cambio de habitos por la crisis", aparece una infograffa!
proveniente de los resultados de una encuesta realizada por la consultora Identidad + Estrategia (I+E).
Segun esta encuesta (que incluy6 unas 500 respuestas), el 31% de los encuestados afirmé que "cambié a
segundas marcas" como consecuencia de la crisis. Este ejercicio intenta racionalizar semejante decisién
sin apelar al concepto de "bienes inferiores" que normalmente implica la derivacion de demandas mar-
shallianas algebraicamente engorrosas. El ejercicio supone que un consumidor individual que recibe un
ingreso en pesos igual a m > 0 consume dos bienes, 1 y 2. Sin embargo, para cada bien, existen dos
marcas distintas: las dos marcas para el bien 1 se llaman A; y Bj, mientras que las marcas para el
bien 2 se llaman As y Bs.Este consumidor puede consumir unidades de cada marca y bien, siendo x4,
y p, (con I = 1,2) la notacién para las cantidades consumidas de las marcas A; y B; respectivamente.
La caracteristica esencial es que este consumidor tiene que elegir uno de dos lugares de compra: dos
supermercados. El supermercado H sélo vende bienes 1 y 2 de marcas A; y As respectivamente, mien-
tras que el supermercado L sélo vende bienes 1 y 2 de marcas By y Bs respectivamente. Suponemos
que el consumidor sélo puede ir a uno de los dos supermercados (esto es, no va a comprar cantidades
positivas en ambos supermercados) ya que el costo de transporte es demasiado grande para ir a ambos
supermercados. Cuando va a uno de estos supermercados, esto implica que la cantidad consumida de
las marcas que este supermercado no vende es automédticamente cero. KEste consumidor vive al lado
del supermercado L y a unas cuadras del H. Esto hace que, si eligiese ir al supermercado H, tenga el
consumidor que perder més tiempo, lo cual no es deseado por el consumidor. Todo esto se captura a
través de la funcién de utilidad que, suponemos, refleja sus preferencias:

U(xAuxszxBusz) = [axAl +x31]a : [bez + sz}l_a - d) 1y (4)

dondea >1,b>1,¢>0y 0 <a < 1. Aqui 1y es una funcién que tiene la siguiente caracteristica:

1y =

()

1 si elige el supermercado H
0 si elige el supermercado L

Los precios de las marcas son (pa,,PA,, PB,,PB,) s ¥ SUPONEMOS que

o) Go) > ot o

1Para quien le interese ver la infografia on-line puede acceder al mismo en la  direccién
http://www.lanacion.com.ar/herramientas/galeria-infografias/infografias.asp?nota_id=1111288&multimedio _id=27473&multimediofile_id=
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1. (10 puntos) Plantee el problema de este consumidor si elige ir al supermercado H.

2. (10 puntos) Obtenga las demandas marshallianas por los bienes y marcas relevantes cuando va al
supermercado H. (Nota: dado el tipo de funcién de utilidad, si recuerda los casos vistos en clase,
usted podria directamente dar la respuesta sin tener que derivar las funciones invocando el caso
correspondiente visto en clase, el cual debe ser explicitamente citado).

3. (10 puntos) Obtenga la funcién de utilidad indirecta dado que elige ir al supermercado H, llaman-
dolo VH.

4. (10 puntos) Plantee el problema de este consumidor si elige ir al supermercado L.

5. (10 puntos) Obtenga las demandas marshallianas por los bienes y marcas relevantes cuando va al
supermercado L. (Aplicando la misma nota que en el apartado 2)

6. (10 puntos) Obtenga la funcién de utilidad indirecta dado que elige ir al supermercado L, llamandolo
VE,

7. (5 puntos) Obtenga la diferencia VI — VL.

8. (15 puntos) Obtenga el limite de V¥ — VL cuando m — 0 y diga también a dénde tiende VZ — V'

.oo(vH-vt
cuando m — oo. Demuestre que, dado los supuestos del ejercicio, % > 0 para todo m >

0. Utilizando el teorema del valor intermedio?, concluya entonces que existe un tnico valor de m,
llamado m*, tal que V¥ — VI = 0, y diga qué signo tiene VZ — VI cuando m < m*.

9. (20 puntos) Dado el resultado anterior, escriba en no mas de cinco renglones una interpretacion
de lo que se publicé en el diario utilizando las implicancias del punto 8 tinicamente.

Soluciones sugeridas

1. (10 puntos) El problema de este consumidor si elige ir al supermercado H es simplemente

max  [aza,]” - [beZ]l_a — ¢ sujeto a pa,Ta, +PA,Ta, =M
(ay,ma,

pues si va al supermercado H debe ser cierto que zp, = xp, = 0.

2. (10 puntos) Estas preferencias corresponden a las de una funcién de utilidad Cobb-Douglas (nétese
que el término a®b!~* es una constante que no altera la TMS entre x4, y x4,) con 8 = 1 —a. Por
lo tanto, segin lo visto en clase tenemos que las demandas marshallianas por los bienes y marcas
relevantes cuando va al supermercado H son

am l1—a)m
e (La)m

pA1 pA2

3. (10 puntos) La funcién de utilidad indirecta dado que elige ir al supermercado H es:
aablfa

(Pa.)” (pa,)

vH = — (maa (1- a)17°‘> — ¢

4. (10 puntos) El problema de este consumidor si elige ir al supermercado L es simplemente:

( max ) [25,]% - [zB,]' ™" sujeto a pp,zp, +pp,TB, =M
TB1:T By

pues si va al supermercado L debe ser cierto que x4, = 4, = 0.

2Para este ejercicio, la version del teorema del valor intermedio relevante para este ejercicio dice lo siguiente: sea f ()
con z € [0,00). Si f(z) es continua, estrictamente creciente, con limg_,o f (z) < 0 y limz—o f () > 0, entonces existe un
dnico z* € (0,00) tal que f (z*) = 0.
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5. (10 puntos) Las demandas marshallianas por los bienes y marcas relevantes cuando va al superme-
rcado L dado que se trata de una funcién de utilidad Cobb-Douglas con 8 = 1 — «, segtin lo visto
en clase, deben ser iguales a

. am (1—a)m
Ty, =—, xp, = ——
B pp, TP DB,

6. (10 puntos) La funcién de utilidad indirecta dado que elige ir al supermercado L es

1
(pB1o)" (PB,)

Vi = — (maa (1- a)l_a>

7. (5 puntos) La diferencia V — VI es

H_yl = (ma®(1-a)™ abe — 1 _
VIV = (ma” (1= o) >l<mlo>“<mz>l‘“ <p310>“<p32>1‘”‘] g

8. (15 puntos) El limite de V¥ — VI cuando m — 0 es

a aablfoz 1
lim ¢ (ma® (1 -« - B - 0
m—)O{( ( ) ) [(pAlo)a (pA2)1704 (pBlo)a (pB2)1a] d)} (z) )

y el limite de V — VE cuando m — oo es

lim ma® (1 —a)t ™ a*b’7e — ! 1 — } =+00
m—0 { ( (1 ) ) [(PAIO)Q (pAg)lia (pB1o )a (pBQ)lia (b "

aablfa . 1
(Pa10)"(Pa2) " (pBy0) " (pma) "

pues por el supuesto del ejercicio [ } > 0. Por otra parte,

8 VH — VL _ ablfa 1
g — (ao‘ (l—oz)1 a) [ aa T < —= | > 0 para todo m >0
om (Pa.)” (Pa,) (PB.)" (PB,)
a(1—a) ™) >0 abme 1 1>0.E ia, la funcis
pues (Oé ( Oé) ) y |:(pA10) (pA2)1 (pBlo) (pB2) 1 consecuencia, la runcion

VH VL es continuamente diferenciable en m, estrictamente creciente en m, y verifica que cuando

m tiende a cero V! — VI tiende a un nimoero negativo y cuando m es suficientemente alto

VH _ VL es positivo. Por el teorema del valor intermedio, existe un tnico valor de m, llamado m*,
a(vH-_vE

tal que VH — VI = 0. Dado que % > 0, claramente cuando m < m* entonces V — VL

es negativo.

9. (20 puntos) Para interpretar el parrafo podemos decir que, mientras no haya crisis, m es mayor o
igual a m* y por lo tanto los consumidores eligen ir a supermercados que venden exclusivamente
marcas de alta calidad. Cuando sobreviene la crisis, m se reduce a un valor menor que m*y por
lo tanto al consuidor ahora le conviene ir al supermercado que vende solamente marcas de baja
calidad en lugar del otro supermercado.

Otono 2009 UdeSA. Parcial

El dia 21 de abril de 2009, en su edicién electrénica, el diario El Cronista publicé una breve nota
segun la cual el secretario general de la CGT, Hugo Moyano, afirmaba que:

"...en el encuentro que mantuvo ayer con la presidenta Cristina Ferndndez se habld sobre la necesidad
de aumentar el seqguro por desempleo y destacd que mo sdlo es importante tener en cuenta los despidos
colectivos sino también los individuales.”
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De hecho, existe un viejo debate (todavia no saldado) acerca de la conveniencia o no de hacer mds
generoso el seguro contra el desempleo, debido a los posibles efectos sobre los incentivos a la bisqueda
de nuevos trabajos para los desempleados. Entre otras cuestiones este tema ha discutido si un sistema
laboral & la europea (con una cobertura de desempleo mds generosa) es peor o mejor (y en qué sentido)
que el sistema laboral a la americana (menos generosa). Este ejercicio se focalizard mas bien en estudiar el
comportamiento de un consumidor-trabajador sobre eleccién de trabajar al salario ofrecido en el presente
o descartarlo, buscando un trabajo para el futuro, y en qué medida un seguro de desempleo puede influir
sobre decisiones de biisqueda laboral.

Considere un consumidor-trabajador que vive dos periodos, fechados como t = 0, 1. En el periodo
t = 0 recibe una dotacién de H > 0 horas, parte de las cuales puede consumir como ocio y el resto de
las horas trabajarlas, si es que acepta trabajar en ¢ = 0 al salario wg > 0. Si acepta esta oferta laboral,
el trabajador entonces queda en este trabajo hasta el final del periodo t = 1 cobrando en ese periodo el
mismo sueldo por hora wy. En cada periodo el trabajador decide canastas de ocio y consumo de otros
bienes en cada perfodo ¢, (It,¢;), con t = 0, 1 (las preferencias se describen mds abajo).

Sin embargo, el trabajador puede descartar esta oferta salarial en ¢ = 0 y quedar desempleado en ese
mismo perfodo. En ese caso, el gobierno le otorga un seguro de desempleo ¢, € (0, wg) y en ese mismo
periodo t = 0 usa parte de su tiempo para buscar trabajo. Sea e la cantidad de horas que el trabajador
usa para buscar trabajo. A esa altura la bisqueda de un nuevo trabajo (para el siguiente perfodo) puede
resultar en un ézxito, en cuyo caso suponemos que encuentra un empleo (vdlido para ¢ = 1) cuyo salario
por hora (también en ¢t = 1) es w; > wp, 0 en un fracaso, en cuyo caso no encuentra trabajo para t =
1 y por lo tanto vuelve a quedar desempleado, en cuyo caso el gobierno le paga un seguro de desempleo
¢, € (07 wg) . La probabilidad de éxito estd dada por

ae

me)= (7

donde « es un pardmetro entre 0 y 1. Luego, el trabajador que quedé desocupado en t = 0 entra al
periodo ¢t = 1 con una dotacién H de horas. En caso de haber encontrado trabajo en ¢t = 1 (al salario
ws) el trabajador debe elegir la combinacién éptima de ocio y consumo de otros bienes en el periodo ¢
= 1. En cada perfodo, de quedar desempleado, su consumo de ocio es automdaticamente igual al total de
tiempo disponible.

Las preferencias del consumidor satisfacen axiomas de modo tal de que se representen a través de
una funcién de utilidad:

U (lo, co,l1,¢1) = u(lo, co) +u(ly, cr) (8)

donde
U(Zt,Ct):lt+Ci/2, tZO,]. (9)

En este caso suponemos que no existe ni banco ni ninguna otra institucién que permita el
ahorro o préstamo de los consumidores-trabajadores.

1. (10 puntos) Plantee el problema del consumidor-trabajador que en el periodo ¢ = 0 elige trabajar
al salario wy en ambos periodos.

2. (10 puntos) Obtenga las condiciones de primer orden del problema planteado en (1). Argumente
sin demostrar formalmente en dos renglones méximo que se verifican las condiciones de segundo
orden.

3. (10 puntos) De las condiciones anteriores obtenga la cantidad 6ptima de ocio y la del consumo de
otros bienes en el caso de elegir trabajar al salario wy en ambos periodos. Obtenga luego la utilidad
indirecta total cuando elige trabajar al salario wy en ambos periodos.

4. (10 puntos) Suponga ahora (por el momento) que el trabajador elige quedar desempleado en ¢t =
0. Suponga (también por ahora) que en ¢ = 1 obtuvo el empleo de ¢ = 1 al salario w;. Sin hacer
ningin célculo adicional obtenga la cantidad éptima de ocio y de consumo de otros bienes (ayuda:
utilice lo que obtuvo en los apartados (2) y (3) para responder esta pregunta).

5. (10 puntos) Obtenga la utilidad indirecta del trabajador desocupado dado que obtuvo el empleo de
t = 1. Luego escriba la utilidad indirecta del mismo trabajador desocupado dado que no obtuvo
el empleo de t = 1.
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10.

(10 puntos) Escriba la utilidad esperada indirecta para ¢t = 1 desde la perspectiva del trabajador
desocupado que gasta una cierta cantidad de tiempo e en t = 0 en buscar trabajo.

(10 puntos) Dado el valor de e, utilizando la expresién obtenida en el apartado (6) y los datos del
ejercicios, escriba la utilidad total del trabajador que elige estar desocupado en ¢ = 0 como funcién
de e y de otras variables.

(10 puntos) Plantee el problema del consumidor-trabajador que elige no aceptar el salario wg en ¢
= 0 y elige quedar desocupado. Luego obtenga la condicién de primer orden.

(10 puntos) De su respuesta en (7) obtenga el valor de e* que resuelve el problema planteado en
(8). Luego, reempldcelo en la funcién obtenida en el apartado (7) para obtener la utilidad indirecta
del trabajador que elige estar desocupado.

(10 puntos) Escriba la desigualdad que hace que el trabajador elija quedar desocupado en t = 0,
suponiendo que en caso de indiferencia el trabajador elige trabajar al salario wy.

Soluciones sugeridas

1.

(10 puntos) El problema del consumidor-trabajador que en el perfodo ¢t = 0 elige trabajar al salario
wo en ambos perfodos es simplemente

I H-1)"%* t=0,1 10
L ¢+ (wo ( )7, , (10)

(10 puntos) La condicién de primer orden del problema planteado en (1) es
w?

1—— "0
2(H —1,)"?

=0,t=0,1 (11)

Las condiciones de segundo orden se verifican ya que se trata de preferencias cuasilineales, las
cuales se mostraron en los ejercicios de tutoriales que son estrictamente convexas.

(10 puntos) De la condicién (11) tenemos que:

1/2
1= "0
2(H —1,)"?
y multiplicando en cruz tenemos
w2
1/2
(H —1)'"* = =3
y luego elevando al cuadrado:
H—l, =22
4
La cantidad éptima de ocio es
12 =H- % (12)
y la del consumo de otros bienes es
w
¢y =wp {ZO} (13)

La utilidad indirecta total es:

2 1/2
E _ _ %o (%o — Wo
V2<H 4+(4> ) 2(H+2)
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. (10 puntos) Dado que el problema de este trabajador en este caso es totalmente andlogo al del
problema planteado en (10) entonces se puede, del apartado anterior, deducir que la cantidad
6ptima de ocioen t = 1 es

LAY g

; (14)

v la de consumo de otros bienes es

2
U. ’U)1) wy
W 1 15
“1 b ( 4 4 (15)

. (10 puntos) La utilidad indirecta del trabajador desocupado dado que obtuvo el empleo de ¢t = 1
es entonces

2 1/2
UW w1 wy w1
" =H — — — =H+ — 1
Vi 4+<4) +4 (16)

y la utilidad indirecta del mismo trabajador desocupado dado que no obtuvo el empleo de t = 1
es simplemente
ViU =H+(6,)"? (17)

. (10 puntos) La utilidad esperada indirecta para ¢t = 1 desde la perspectiva del trabajador desocu-
pado que gasta una cierta cantidad de tiempo e en ¢t = 0 en buscar trabajo es:

(e(fl) (H+3) (1 - (eof1>> (H+(6)'") (18)

= o (25) (B - 0)

. (10 puntos) Dado el valor de e, utilizando la expresién obtenida en el apartado (6) y los datos del
ejercicio, la utilidad total del trabajador que elige estar desocupado en t = 0 es:

(1= ) o) o+ 00 4 (57) (- 00) (19)

donde (H — e) es el ocio que le queda por consumir al trabajador desocupado en ¢ = 0 que elige
gastar e horas en buscar un nuevo trabajo, y donde los tres tltimos sumandos constituye la utilidad
esperada desde la perspectiva de t = 0 de lo que obtiene en ¢ = 1.

. (10 puntos) El problema del consumidor-trabajador que elige no aceptar el salario wg en t = 0y

1/2

elige quedar desocupado es (ignorando el término (¢0)1/ >4+ H + (¢,)"? en la expresion (19) que

claramente no depende de e¢)

i, {1 -er ((55) (5 - 00)} 20

La condicién de primer orden es

(% - (¢1)1/2) <(ef1)2> =1 (21)

. (10 puntos) De la ecuacién (21) despejamos el valor de e*:

wy

(e+1)° =a (= (0)"?)

e = fa (B 60) 1 (2

Notese que el nivel de esfuerzo 6ptimo para el trabajador que eligié no aceptar wq es decreciente en
¢, es decir, decreciente en el subsidio que obtiene en ¢t = 1 si queda sin trabajo. Este es el tipico
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efecto que se discute en la literatura: subsidios futuros mas generosos pueden incidir negativamente
en el incentivo a poner esfuerzo en buscar trabajo. Reemplazando e* en la funcién (19) obtenemos
la utilidad indirecta del trabajador que elige estar desocupado:

VY = H+1- \/04 (%*(%)”2) + (o) ?+ H +
oy (o) ) (22— (5)
Jo (5 - 60 !
= 2H+1+ (¢0>1/2 + (¢)1)1/2 * [\/a (% - (¢1>1/2) - 1= 1] \/a (% - (¢1)1/2)
= 2H+1+(90)"+(00)" + \/a (F ") [\/a (2 - ") - 2] (23)

(¢1)

10. (10 puntos) La desigualdad que hace que el trabajador elija quedar desocupado en t = 0 es

2H + 1+ (00)"* + (6)"/* + \/a (5 @) [\/a (F-@0") - 2}

wWo Wo
2(1{ —):2}1 o
> + +5

o bien

w w w
L4004 00+ fa (B - 00") [|fa (B 00) -2 > 2 e
Esta condicién establece que en la medida que el salario por hora sea menor a la expresién de la

izquierda, que es creciente en el subsidio de desempleo de t = 0, el trabajador eligird rechazar el
salario wg. Nétese que la expresién de la izquierda no es estrictamente creciente en ¢ .
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