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	أولا :
 ≀ أ ب  =∆(س2– س1 )2+ ( ص2 –ص1)2 
∊  رز = ∆ ( -15 )2 + ( 8 )2 
              = ∆289

              = 17 وحدة طولية .


 ∌ رز = ∆ ( 6 )2 + ( 6)2 
              = ∆72

              = 6∆ 2   وحدة طولية .


 ∍ رز = ∆ ( 4 )2 + ( 12)2 
              = ∆160

              = 4∆ 10  وحدة طولية .


∎ رز = ∆ ( -6 )2 + (∆13 )2 
          = ∆49
          = 7  وحدة طولية .


ثانياً : •                 •                           •  
∊  أ                 ب                       حـ                
•   أب   = ∆ ( -4 )2 + (2)2 
           = ∆20

           = 2∆ 5
 • ب حـ = ∆ ( -4 )2 + (2)2 
           = 2∆ 5
 •  أحـ   = ∆ ( -8 )2 + (4)2 
           = ∆80     = 4∆ 5
	 ≀  أب   +  ب حـ  =2 ∆ 5   + 2∆ 5  
                            = 4∆ 5    =  أحـ
∿ النقط أ ، ب ، حـ تقع على إستقامة واحدة . 

∌ أب  = ∆ ( -6 )2 + (-2)2 
           = ∆40

           = 2∆ 10
 • ب حـ = ∆ ( -3 )2 + (-1)2 
           = ∆ 10
•   أ حـ  = ∆ ( -9 )2 + (-3)2 
           = 3∆ 10
≀  أب  +  ب حـ  = 2∆ 10   + ∆ 10                        

                          = 3 ∆ 10    

                       =    أحـ   
∿ النقط أ ، ب ، حـ تقع على إستقامة واحدة . 

∍• أب  = ∆ ( -2 )2 + (4)2 
            =2∆ 5  
• ب حـ  = ∆ ( -6 )2 + (-12)2 
           = 6∆ 5
•  أ حـ   = ∆ ( -8 )2 + (16)2 
           = 8∆ 5

≀  أب  +  ب حـ  = 2∆ 5 + 6∆ 5   

                       = 8∆ 5
                          = أحـ   
∿ النقط أ ، ب ، حـ تقع على إستقامة واحدة .
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	3)                                   (2 ، 4) أ

                 (2 ، -2) حـ               ب ( -2 ، 1) 
  يكون المثلث قائم الزاوية إذا كان مجموع مربعي ضلعية يساوي مربع الوتر ( نظرية فيثاغورث ) .

 • ب أ   = ∆ ( 7 )2 + ( 1 )2 
           = 5∆ 2
 • ب حـ = ∆ ( 4 )2 + ( -3 )2 
          = 5

 • أ حـ   =  ∆ ( -3 )2 + ( - 4 )2 
           = 5
≀ ( ب حـ )2 + (  أ حـ  )2 =( 5)2 +( 5 )2   

                                 = 50

                                = ( ب أ )2   
  ( من نظرية فيثاغورث  )
∿ ≆  قائم الزاوية في ب .  


4) ب أ   = ∆ ( 3 )2 + ( 4 )2 
            = 5
 • ب حـ  = ∆ ( 3 )2 + ( -4 )2 
            = 5

 • أ حـ   =  ∆ ( 0 )2 + ( - 8 )2 
            = 8

≀  ب أ  =   ب ∬حـ  = 5

 ∿ ≆  أ ب حـ متطابق الساقين .  


5) و نقطة الأصل ( 0 ، 0 )
  ب أ   = ∆ ( 10 )2 + ( -4 )2  = 4∆ 29    
	• ب و  = ∆ ( 3 )2 + ( -7 )2 
          = ∆ 58
 • أ و   =  ∆ ( - 7 )2 + ( - 3 )2 
          = ∆ 58
≀  ب و  =   أ و  = ∆ 58
 ∿ ≆  أ ب و متطابق الساقين .  


6) ≀ أ ب  =∆(س2– س1 )2+ ( ص2 –ص1)2 
2∆ 17 =∆(8 -0)2+(ص + 7)2
2∆ 17=∆ 64+ ص2 + 14ص +49
بتربيع الطرفين :

4×17    =  ص2 + 14ص + 113
 ص2 + 14ص +113 - 68  = 0
 ص2 + 14ص + 45 = 0
( ص + 5 )( ص + 9 ) = 0

إما   ص = - 9    أو   ص = - 5 

7) • ب أ = ∆ ( 4 )2 + ( 0 )2 
            = 4
• ب و  = ∆ ( 2 )2 + (2∆ 3  )2 
         = ∆ 4 + (4×3)

         = 4
• أ و   =  ∆ ( - 2 )2 + ( -2∆ 3  )2 
         =  4 
≀ ب أ =  ب و  =   أ و  = 4
 ∿ ≆  أ ب و متطابق الأضلاع .  


8) • ب أ   = ∆ ( 0 )2 + ( 10 )2 
              = 10
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	• ب و  = ∆ ( - 5 )2 + ( - 5)2 
         = 5∆ 2     

• أ و   =  ∆ ( - 5 )2 + ( 5  )2 
         = 5∆ 2     

≀  ب و  =   أ∬ و  = 5∆ 2     

 ∿ ≆  أ ب و متطابق الساقين ،

  ولإثبات أن ≆ أ ب و  قائم الزاوية :
( ب و)2+ ( أ و)2=(5∆ 2  )2 + (5∆ 2  )2  
                     =   100  
                     =  ( ب أ )2  
∿ ≆ أ ب و  قائم الزاوية في و .  

المساحة المثلث = ∶ × القاعدة × الإرتفاع

                  = ∶ × 5∆ 2  × 5∆ 2  

                    = 25 وحدة مساحة.


9) يكون الشكل متوازي أضلاع إذا كان فبه     

    كل ضلعين متقابلين متساوين .
• ب أ   = ∆ ( -1)2 + ( 3 )2   = ∆10

•  حـ د   = ∆ ( 1 )2 + ( 3 )2   = ∆10

• ب حـ = ∆ ( - 4 )2 + ( 2)2    = 2∆ 5

•   أ د   = ∆ ( - 4 )2 + ( 2 )2   = 2∆ 5

≀  ب أ   =  حـ د   =  ∆10     و
   ب حـ  =    أ د    =  2∆ 5  

 ∿  أ ب حـ د متوازي أضلاع.

 
10) لإثبات أن الشكل مستطيل يجب إثبات أن كل ضلعين فيه متقابلين متساوين وإحدى زواياه قائمة .
	•  ب أ   = ∆ ( -2)2 + ( 4 )2     = 2∆ 5

• حـ د   = ∆ ( -2 )2 + ( 4 )2   = 2∆ 5 
• ب حـ = ∆ ( - 8 )2 + ( -4)2   = 4∆ 5

•   أ د   = ∆ ( - 8 )2 + ( -4 )2 = 4∆ 5

و  لإثبات أن  ب∭ قائمة :

•   أ حـ  = ∆ ( - 6 )2 + ( -8)2   = 10
( ب أ )2+( ب حـ )2 =(2∆ 5 )2+(4∆ 5 )2  

                         =   100

                         =  ( أ حـ )2  
، ≀  ب أ   =  حـ د  = 2∆ 5     و

    ب حـ  =    أ د    =  4∆ 5    و ب∭ قائمة 

 ∿  أ ب حـ د مستطيل .

مساحة المستطيل   = الطول × العرض

                       =  2∆ 5   ×  4∆ 5  

                       = 40  وحدة مساحة.
 

11) لإثبات أن الشكل مربع يجب إثبات أن كل أضلاعة متساوية وإحدى زواياه قائمة . 
•  ب أ   = ∆ ( 2)2 + ( -4 )2     = 2∆ 5

•  حـ د  = ∆ ( -2 )2 + ( 4 )2    = 2∆ 5
• ب حـ = ∆ ( - 4 )2 + ( 2 )2    = 2∆ 5

•   أ د   = ∆ ( - 4 )2 + ( -2 )2 = 2∆ 5

و  لإثبات أن  ب∭ قائمة :

•  أ حـ  = ∆ ( - 2 )2 + ( -6)2   =2∆10
( ب أ)2+( ب حـ)2=(2∆ 5 )2 + ( 2∆ 5 )2  

                      =   40
                      = ( أ حـ  )2    
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	≀  ب أ = حـ د =  ب حـ  =  أ د  = 2∆ 5      

     و ب∭  قائمة 

 ∿  أ ب حـ د مربع .

• مساحة المربع = ( ل )2
                   = ( 2∆ 5   )2   

                   = 20  وحدة مساحة.
 

 12) لإثبات أن الشكل معين يجب إثبات أن كل أضلاعة متساوية .              أ   

                            ب                  د
                                       حـ
•  ب أ  = ∆ ( 2)2 + ( -3 )2     = ∆ 13
• حـ د  = ∆ ( 2 )2 + ( -3 )2     = ∆ 13

• ب حـ = ∆ ( - 2 )2 + ( -3 )2  =∆ 13

•   أ د  = ∆ ( - 2 )2 + ( -3 ) 2 =∆ 13

≀ ب أ = حـ د = ب حـ = أ د

∿  أ ب حـ د معين .
 لإيجاد المساحة :
•   أ حـ  = ∆ ( - 4 )2 + ( 0 )2   = 4  
•   ب د  = ∆ ( 0 )2 + ( - 6 )2   = 6
مساحة المعين= ∶ × حاصل ضرب طول القطرين
                = ∶ × 4 × 6 

             = 12  وحدة مساحة.
	13) لإثبات أن النقاط أ،ب،حـ تقع على محيط الدائرة يجب إثبات أن :

 م أ = م ب = م حـ(لأنها أنصاف أقطار)

• م أ  = ∆ ( 5)2 + ( 0 )2   = 5 وحدة طولية
• م ب = ∆ ( 4)2 + ( 3 )2   = 5 وحدة طولية
• م حـ = ∆ ( 0)2 + ( 5 )2   = 5 وحدة طولية
≀ م أ   =  م ب  =  م حـ  = 5 وحدة طولية
∿النقاط أ،ب،حـ تقع على محيط الدائرة التى مركزها م .

(                          (       




