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الإرتبــــــاط الخطي
1) إذا كان المتجهان  ل∘ = -12 س∘ + 4 ص∘  ،  ن∘ = < 6 ، 2 + م > مرتبطان خطياً . أوجدي قيمة م ثم اكتبي المعادلة الاتجاهية للمتجهين .                                         [  م =-4 ، ل∘ = - 2  ن∘  ]
2) إذا كان   م ∘ = < 4 ، 6 > ،  ن∘ = 4 س∘ - 7 ص∘ ،  ل ∘ = -4 س∘ + ب ص∘  ،    ك ∘ = < جـ ، 2 > فأوحدي :
           ∊ قيم ب ، جـ بحيث   م ∘ ≕  ك ∘   ،  ل∘ ≅   ك ∘                           [  ب = 8/3 ، جـ = 4/3  ]
             ∌ أثبت أن  (  ل∘  +   ك ∘ )  ،  ن∘   مرتبطان خطياً .
3)  إذا كان   ل ∘ = < -6 ، 9 > ،  م ∘ =  س∘ + 2 ص∘ ،  ن ∘ = -2 س∘ + 10 ص∘  ، فأثبت أن المتجهين  ل ∘ ، ( 2  م ∘   -  ن ∘ )  مرتبطان خطياً .  
4) إذا كان   ل ∘ = < 3 ، 2 > ،  م ∘ = - 6  س∘ +  ص∘ ،  ن ∘ = < 6 ، - 6 >   ، فأثبت أن المتجهين  ( 2  ل ∘   +    ن ∘ ) ،   م ∘ مرتبطان خطياً .  
5) إذا كان   ل ∘ = < - 4 ، 3 > ،   ن ∘ = < 6 ، ك >   متجهان فأوجدي قيمة ك إذا كان المتجهان :                  1) مرتبطان خطياً                 2) متعامدان 
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تطبيقات على حاصل الضرب الداخلي لمتجهين
1) أ ب جـ مثلث فيه أ ب = 15سم ،  أ جـ = 10 سم ، ب جـ = 24.8 سم .أوجد قياس أكبر زاوية في المثلث أ ب جـ .                                                                                    [  5165 ]
2) إذا كانت أ ، ب ، جـ نقط في مستوى الإحداثي حيث ، أ = ( 1 ، 2 ) ، ب = ( 2 ، 0 ) ،             جـ = ( - 2 ، 3 ) فأوجدي بإستخدام حاصل الضرب الداخلي لمتجهين:
· قياس الزاوية المحصورة بين ( أب∘ ، أجـ ∘ ) .                                           [  5135 ]
· في المثلث أ ب جـ فيه أب = 7سم ، أجـ = 15سم ، قياس الزاويه أ = 560 فأوجدي طول ب∬ جـ  .                                                                                          [  13 ]
3) إذا كان   م ∘ = < 3 ، - 2 > ،  ن∘ = < 2 ، ك > فأوجدي قيم ك التي تجعل قياس الزاوية بين المتجهين م ∘ ،  ن  ∘  يساوي  ∾/4 .                                                 [  ك = -10 أو 2/5  ]
4) إذا كان د ب جـ مثلث فيه جـ/ =  - 1 + ∆ 3  سم ، د/ =  2 سم ، ب/ =  ∆ 2  سم ، فأوجدي قياس أصغر زاوية في المثلث .                                                           [  الزاوية ب = 530  ]
5) إذا كان أب ∘ = 5 < 1 ، - 1 > ، أ  ∘ = < 3 ، 4 > فأوجدي نقطة ب .
6) أ ب جـ مثلث ، فيه أ∬ د  ≅ ب∬جـ ، ب د = 10 سم ، ( ب جـ∘ . ب أ∘ = 160 ) .  فأوجدي ، أ جـ∘ . ب جـ∘
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حاصل الضرب الداخلي لمتجهين ( جبرياً )
1) إذا كانت ب أ∘ = ∓∘ + 2 ∔ ∘ ، أ = ( 3 ، 7 ) ، جـ = ( - 2 ، 7 ) . أثبت أن  أ ب جـ مثلث قائم الزاوية في ب .
2) إذا كانت  أ  ∘ = < - 1 ، ك > ،    ب ∘ = <  1 ، ∆ 3  > متجهان في المستوى الإحداثي و يحصران بينهما زاوية قياسها  ∾/3 أوجدي قيم ك .                                           [  ك = 0 أو ∆ 3   ]
3) إذا كانت أ ، ب ، جـ ثلاث نقط في مستوى الإحداثي حيث ، أ = ( 12 ، 8 ) ، ب = ( - 8 ، - 4 ) ، جـ = ( 4 ، - 24 ) فأثبت بإستخدام الشرط الجبري لتعامد متجهين أن هذه النقط هي رؤس مثلث قائم الزاوية في ب .
4) إذا كانت أ ، ب ، جـ ثلاث نقط في مستوى الإحداثي حيث ، أ = ( - 2 ، م ) ،  ب = ( 3 ، - 3 ) ،  جـ = ( 2 ، 9 ) فأوجدي قيم م بحيث يكون المثلث أ ب جـ  قائم الزاوية في أ .                                                                     
                                                                                                  [  م = 7 أو - 1 ]
5) أوجدي قياس الزاوية المحصورة بين ل  ∘ = < - 1 ، 3 > ،    ب ∘ = <  -4 ، 2 >
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تقسيم قطعة مستقيمة
1) إذا كان أ ب∘ = <  - 7 ، - 4 > ، أ ( 5 ، 3 ) أوجدي النقطة التي تقسم أ∬ب من الداخل بنسبة 4 : 5 من جهة أ .                                                                        [  (  17/9  ،  11/9 )  ]
2) أوجدي النسبة التي تقسم بها النقطة ( 3 ، ص ) البعد بين النقطتين أ = ( - 2 ، 6 ) ، ب = ( 5 ، 8 ) مبيناً نوع التقسيم .
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ميــــــــل المستقيم
1) إذا كانت س ، ص ، ع نقط في المستوى الإحداثي : س( 4 ، ك ) ، ص( - 2 ، -1 ) ، ع( 2 ، - 4 ) فأوجدي باستخدام الميل قيمة ك التي تجعل المثلث س ص ع        قائم الزاوية في ص
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معادلة الخــــط المستقيم
1) إذا كان س( 8 ، 0 ) ، ص( 0 ، 5 ) ، ع( - 4 ، - 4 ) ، والنقطة د تقسم س∬ ع من الداخل بنسبة     3 : 1 جهة س أوجدي معادلة المستقيم المار بالنقطة د  وعمودي على  س ص  .                                                      
[  8 س – 5 ص – 7 = 0 ]
2) أوجدي معادلة المستقيم المار بالنقطة التي تقسم المسافة بين النقطتين أ( 3 ، - 8 ) ، ب( 1 ، 7 ) ، من الخارج بنسبة 3 : 4 من جهة ب ويوازي المستقيم الذي معادلته    4 س + 2 ص = - 5 .                                     
[  2 س + ص – 42 = 0 ]
3) أوجدي معادلة المستقيم الذي يصنع مع الإتجاه الموجب لمحور السينات زاوية قياسها 3∾/4 ويمر بنقطة تقاطع المستقيمين ص = 4 س – 5 ، س – 2 = 0 .                   [  س + ص – 5 = 0 ]

4) إذا كان س ص ع ل مربعاً فيه س = ( 5 ، 4 ) ، ع = ( 9 ، 2 ) ، فأوجدي معادلة المستقيم ص ل .                                                 
                                                                                         [ 2س - ص – 11 = 0 ]
5) إذا كان المستقيم 2 ص + أ س = 12 يوازي المتجه    ل ∘ = < - 1 ، 3 > ، أوجدي قيمة أ . وما طول الجزأين المقطوعين من محوري الإحداثيات بهذا المستقيم .
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طول العمود النازل من نقطة الى مستقيم
1) إذا كان أ ب جـ د متوازي أضلاع فيه أ = ( 1 ، 1 ) ، ب = ( -5 ، 3 ) ،  جـ =( -1 ، 8 ) ،        د = ( س ، ص ) أربع نقط في المستوى الإحداثي . أوجد طول العمود النازل من النقطة جـ إلى القطر ب∬ د . 
2) أ ب جـ د شبه منحرف فيه أ ب∘ = 2 د جـ∘ حيث أ( -3 ، 0 ) ، ب( 1 ، -6 ) ، جـ( 2 ، -1 ) أوجدي :
· إحداثي النقطة د

· مساحة الشكل أ ب جـ د .
3) إذا كانت أ ( -4 ، 0 ) ، ب ( 5 ، 9 ) ، جـ هي اللنقط التي تقسم أ∬ ب من الداخل بنسبة 7 : 2 جهة أ فأوجدي طول العمود النازل من  جـ على المستقيم   5 س + 12 ص – 11 = 0 . 
4) إذا كان طول العمود النازل من النقطة ( 3 ، 2 ) على المستقيم  3 س + ب ص – 7 = 0 يساوي 2 وحدة فأوجدي قيمة ب الحقبقية .                                                                  [ ب = 4 ]
5) أ ب جـ د مربع فيه ب ( 9 ، 5 ) ، د ( 5 ، 9 ) تقاطع قطرآه في هـ . فأوجدي معادلة القطر أ∬جـ  ثم أوجدي طول العمود النازل من النقطة ب إلى القطر أ∬جـ  .
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